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yBOga

Op nocTaHKa gudepeHUNjaiHKX jefHa4MHa, NocTaB-
/beH je npobneM HUXOBOr pellera. Y [eBeTHaecToM
BEKY Hanylwita ce NpBOOWUTHM npobnem pellewa: Hahu
(PYHKUN]Y LedmHuUCcaHy [aToM AudepeHunjanHom jeaHa-
YMHOMY ii MOCTaB/ba HOB: Hahu 0COOMHE Te (PyHKUWje,
Koja je pehmHMcaHa AaToM AudbepeHuunjanHOM jeaHauvu-
HOM, M ako Ce He 3Ha camMa Ta (pyHKumja. HoBM npo-
6neM Mopao ce MOCTaBUTM, jep je AOoKasaHo f[a uma U
TakBux guvdepeHumjaHUX jefHauYMHa (a TakBe Cy CKOpO
CBE) uMje pellere HMje HUKakBa KoMOuHauumja [0 caj
nosHatux ®PyHKUMja y KoHa4yHOM 6pojy, Beh Heka Ao cafg
HenosHaTa ®yHKumja. HoBH npobnem, n ako je NpuBUAHO
TEXW, Aa Ce pacTaBMTWM Ha MHOro MawWx nog-npobnema,
Mehy KOjHMa MMa W TakBMX, KOjU .Cy NMlakwmn HO MNpBO-
O6UTHM npo6neMm.

Mehy TMM noA-npo6neMnma Hanase Ce HeKU uuje je
pellerwe Be3aHO 3a M3BECHe reOMEeTPUCKEe C/NKe, Koje
npunagajy patoj avdepeHumjanHoj jegHauymHu. [o cag
ynoTpeb/beHe reOMeTpPUCKe C/IMKe Cy WU3BECHW MOJSIUIOHM,
3BaHW (UrypaTviBHU NONUTOHW.

MpBn PyrypatrBHM NOAUIOH ynoTpebuno je Newton,l)
fja 6u pasgsojuo rpaHe PyHkunje, Koja je pedPlHwvcaHa

] Brubnmorpadujy nHootH y: Encyclopédie de3 siences mathématiques
(éd. fr.j tome I, volume Il. p. 124. note 397.

SONrYPATUBHU MNONTUTOHN 1



2

anrebapckom jefHauMHOM (KOja Ce MOXe cmaTpaTi Kao
andepeHumMjanHa jefHaunHa HYNTOr pefa).

Briot 1 Bouquet) ynoTpebrbaBann cy PurypaTvBHU
NnonvroH fa ogpede VHMUHUTEIUMANHWN pef rpaHa PyHK-
unje, Koja je pedPuHucaHa AudPepeHUMjaHUM jefHAaYHHA
npBOr peja W MPBOr CTereHa Mo U3BOAY a Tako WUCTO
N XONOMOP(HOCT TUX FpaHa.

Finel) je ynotpe6uo ®urypatMBHU MOAUIOH 3a pe-
Wwere ucTor npobnema kao u Briot n Bougnet, anu 3a
jeaHaynHe, Koje cy NOAMHOM MO K3BOAY.

M. MeTposuhd je ynoTpedbno PurypatMBHN NOAUTOH
3a ofpefby MOKPETHOCTL, WM HEMOKPETHOCTU Hyna W
6ecKkoHauyHMLa, 1 oapeady HUXOBOr pepa.

Heka je

@) SAzaudo (URi= 0

fata gudepeHumjanHa jegHaunHa. Ako je Bl= 0, 10
je anrebapcka jefHauuHa; Newton 3a KOHCTPYKUWjY
y3numa camo a u R0 Kao ABe KOoopAuHaTte jefiHe Tauke.
Ako je BI= 0 ii B1— 1; Briot n Bouquet KOMOGUHYjy
a un R0 ca B} N pobnjajy no pABe KoopauHaTe jefHe
Tauke. Wcto Tako pagum u Fine. M. lMeTpoByh npasu
ABe KombuHauHje camo of ROwm Bl n gobuja ase koopau-
HaTe jefHe Tauyke. Te Tauke ce 06aBujajy W3N10M/bEHOM
NMHNjOM 1 fo6uja ce MOSIUIOH.

Mpobnemun, Koje cam ja MUMao y Buay, TPaXunu cy
HOB MOMWIOH. Taj HOBH MOMWUIOH WMa jefHYy 3HauajHy
0COOMHY : Aa MNOTNYHO 3amewyje aaTy andepeHumjasiHy

1 Briot et Bonquet: Recherches sur les propriétés des fonctions dé-
finies par des équations différentielles (Journal de I’Ecole Polythechnique,
tomme XXI, 1856).

2 I'ine: On the Functions Defined, by Differential Equations, with an
Extension of the Puiseux Polygon Construction to these Equations (Amer
Journal of Math., 1889).

3 Michel Petrovit-h: Sur les Zeros et les infinis des intégrales des
méquations différentielles algébriques (These, Paris 1894, G. V).



jedHauMHy, T. j. fa Ce ca era MOXe MOHOBO Hamnu-
caTu fata gudepeHuMjanHa jeqHauMHa. TaKBH NOMUFOHU
MOTy ce KOHCTpyucaTu 3a audepeHuujaniHe jegHauuHe

Ma KOr peja.
Heka je

du\Ri diu B

2 AMzauo g,y g

andepeHunjanHa jegHadynHa pega n. [a 6UX KOHCTpyuW-
cao PurypatMBHM NOMUIOH jefHaynHe (2) y3e0 cam He-
KONMNKO nucTuha U Ha tbMMa HaupTao Mo HEKOMKO Ta-
yaka kao Newion 3a anre6apcke jefHaymHe. 3aTuMm cam
Mo HEKO/IMKO 0f, TUX NMCcTnha CNOXMO Ha M3BECTaH HauuH
N [o6uo cno>keHe nucTuhe upBora pega. 3aTMM caM Ha
M3BeCTaH Ha4MH CMI0XMO Te CI0XKEHe NIMCTOBE MPBOr peja
N pobuo cnodkeHe nucTose apyror pega. W Tako Haj3aj
cnarakbem CnoXxeHmx nuctoea (n—i)or pega gobuo cav
cro>keHe nucTose NTOr pega. lojeanHe Tauke Ha TUM fin-
CTOBUMA 30BY Ce curypaTusHe Tauyke. CBaka Tauka o4ro-
Bapa jeAHOM ufiaHy W OOpPHYTO CBaKOj Tayku oArosapa
jefaEl unaH. CBaka Tayka HOCUM M3BeCTaH KoeduumeHart,
KoeduumeHaT Tauyke, a 10 je KoedPuuUMeHAT 4ysiaHa Kome
ofgrosapa Ta Taut:a. Ckyn cBNX PurypatMBHUX Tavaka
30B€ Ce CKyu (uUrypaTVBHMX Tauaka.

OundepenuunjanHoj jefgHa4yHHM pefa n oarosapa Cno-
XXeH nucT pefa n. Anrebapckoj jefHauvHW oarosapa
npocT nuct (anrebapcka jegHaymHa je andepeHuMjanHa
jefiHaynHa pepa O, NPOCT JIACT je CNOoXeH nucT pega 0).
Kako ce n3 NpocTHX nMcToBa Aobnja CnoXeH nuct pega 1,
MUCTO Tako Yy npuHAMny fgobuja ce of nuctoea peda k
et pepa k1. Otyg ce Buau, ga cy andepeHuu-
janHe jegHaunHe pefda h -j- 1 OHOMMKO KOMM/MKOBaHUje
HO jegHauyuHe pefa h, Konuko cy gudepeHuujanHe jea-

I*
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HauMHe pega 1 KOMMAMKpBaHWje HO jedHaynHe pepa O,
T. J. HO anrebapcke jefHauduHe.

lMocmaTpatBeM cKyna ®urypaTmBHUX Tayaka Mory
ce um3yyaBaTu pasHOBPCHe 0COOMHe pellerba audepeH-
UnjanHe jefHauynHe, Koja ofrosapa TOM CKyny. Peliera
MMa [Be BpCTe: jefHa Ce 30BY MHTerpann, ako Hesa-
BMCHO MNPOMEH/bUBA MOXE Bapupatu y 6eckpajHO Maiom
KPYry OKO W3BECHe Tauke ; ako je MaK pellere TakKBo,
[la OCTaje pellere CamO [OK/e He3aBUCHO MPOMEH/bMBA
Bapupa y M3BECHOM YI/ly yYnje je TeMe NnocmaTpaHa Tauka,
a npecrtaje 6utn pellewe, Kag oHa u3zahe u3 Tor yrna®
TaKBO pellere Ce 30Be KapaKTepucTuKa.

Y 0BOM pafly unb Mu je 610 fa pasBujeM Yy pef nHTe-
rpane amdepeHumjaHUX jefHayMHa MpBOr pefa, OCTaB-
/bajyhn  KapakTepuctuke TUX jefHaynMHa, Kao U UHTe-
rpasie T KapakTepucTuke avdepeHUMjaHUX jefHavyMHa
BuLWer pefa 3a pgouHumje. Cem TOora cam XTeo Aa YHU-
dopmmLIeM HeKe paHuje HaheHe Teopeme O jefiHa4YMHama
npBor pega, Kao teopeme Painlevé-a 0 HEMOKPETHOCTH
eceHuMjaHUX CUHrynapmuteTa, Fuchs-a 0 MOKPETHOCTU
anrebapCknux KpUTUYHMX Tayaka, Painlevé-a o NOKpeT-
HOCTWM anre6apCckMx KPUTUYHUX Tayaka H M. MeTposuha
O HEMOKPETHOCTW W NOKPETHOCTN Hy/Ma M 6eCKoHayLwLa.

OBaj pag MoAesbeH je Ha 4eTupn rase.

Mp&a rnaea cagpXu AeuHuunjy PHrypatMBHux Ta-
yaka ii PurypatmBHoOr nosMroHa, Kao u Apyrux nspasa
Be3aHHX 3a NonuroH. Kako cBakoj TpaHcdopmaumju gate
jefiHayMHe ofrosapa n3BecHa TpaHcdPopmaumja nomroHar
n3HeTe cy Ty W noTpebHe TpaHcPopmaumje. Ty je no-
KasaH ii OA4HOC OBOI QHrypaTnBHOr MOJMIOHa ca OcCTa-
MM @HrypatmeHuM nonvroHnma (3° H 12°).

Opyra rnasa cagpXxu fAedPuHuMUNjy acHMMTOTa Mo-
jeonHnX rpaHa ®PyHkaMje Koja je pedPuHHcaHa [aToOM
andepeHUnjanHOM jefHAYNHOM Yy ONM3HHWM [JaTe Tauke.



AcCMMMNTOTA MMa pasHnx pefosa. 3aTMM Ce MoKasyje Kako
Ce Hanase acuMnToTe MNpBOr pega.

TpeRa rnaBa noka3yje Kako ce Aobujajy acMmnTtoTe
apyror, Tpeher nT. 4. pefa, U Kako ce M3 kwUX gobuja
pea, Koju npecTaB/ba TPaAXKEHO pellere, OLHOCHO rpaHy
Tora pellewa, KOjy CMO un3abpanu 3a pasBujare Yy pep.
Ha kpajy ce Hanasnm npakTUYHO YNYCTBO 3a pasBujahe
rpaHe y peg u usa wera npumMmepu.

UeTspTa rnasa cajpXXu MpuMeHY Ha HEKOIMKO Mpo-
6nemMa aHanMTU4He Teopuje andepeHuUnjasHUX jeaHavYnHa
npsor pega. lNpBO ce UCNUTYje aHAIUTNYHO MPOAYXKEHE
pefosa AobumjeHux y Tpehoj rnasw.

Mocne Tora nocmarpa ce Bapujauunja nHTerpawlmoHe
KOHCTaHTe, na ce fgobujajy pasHe Teopeme O MOKpeT-
HOCTM W HenoKpPeTMOCTWM CUHTynapuTeTa, Kao Teopema
Painlevé-a 0 HeMOKPETHOCTU eCeHUMjaSIHUX CUHTynapu-
Teta. Teopema M. lMeTpoBuHa 0 MOKPETHOCTU W Hemo-
KpPeTHOCTU Hyna M 6eckoHadyHuua, Teopema Fuchs-a o
HEMOKPETHOCTU anrebapCKux KPUTUYHUX Tayaka W Teo-
pema Pairdéve-a 0 MOKPETHOCTU anrebapcKux KPUTUUHUX
Tayaka.



'lPBA TTIABA
PUTYPATUBHWN nonuroH

— [NEGUHWULMIE N TPAHCHOPMALIIE —

. deduHuumje B0
1°. Heka je [I\L%% %R
du\ S
C) F{zZUliz) =

andepeHumjanHa jefHauMHa Kojy Xxohemo fga ucnmrtamo.
LlpeTnoctaBnhemo pfa jegHaumHa (i) 3agoBo/baBa OBe
yCcnoBe:

WpBM ycnoB: JieBa CTpaHa jegHaymHe (1) je NOSMHOM

du .
no mM3BoAy-~-, PeLUMMO peda n, T. j. ob6aMKa:

lduV1
Zh 8, Z U zg ¢ 1,2, n

apyru ycnos : Koe®duumeHat fpl (Z, U 3a cBe Bpef-
HocTh B, o4 O Ao n cy ®PyHKUMje KOje ce MOry pasBuTu
y pen ypeheH no cteneHuma of Z—z0, U—U0 y 6/m-
3MHN Tayke (Z0, UO) rae cy UM M3N0XKUTE/bM Ma Kaksu
OpojeBun: MO3UTUBHU, HEFATUBHU, LieNn, paunoHaHK, npa-
UMOHANHW, pealTHA WM KOMMJIEKCHW; Mo YC/I0BOM Aa
je MoAyo M3NoXWTe/ba, KOju cagpXku y cebu 6ap jegaH

Ay
A
* \ 'lkr'\
Lu -
nr<



Opoj HeraTmBaH, MamwW Of W3BeCcHOr ogpeheHor 6poja,
KOJU TEOPWUCKM MOXe OUTUM KOMMKO XOheMo Benvku, a
NPakTUYHO KOjU Mopa O6UTM TakaB fJa rnaBHW [e0 dwm-
rypatMBHor nonuroHa 6yge moryhe Hauprtatw.

Mpema TOme Moryhe je Hanucatu jegHadmHy (1)
y 006/uKYy:

ocC 0C 00 Qv
@) >a EIBO SPAZ«uBo UBi= 0 ca U =
M 0 aA

(nHpekc a, R0, Koju Tpeba nucatn nopes A Hehemo
nucatn pagn ynpowhaBamwa; Tako WUCTO Yy MeCTO XX
nnucahemo camo % ; rpaHuue, mM3mehy Kojux Tpeba y3etu
36up, nmncahemo camMO OHAA Kaf OHe HWUCY OHe Koje ce
06uyHo y3ummajy). M N cy aBa 6poja mano npe pedwu-
HucaHa, N je M3 obpacua (1). KoeduuymeHtn A cy PyHK-
anje o6nuka jegHaunHe (1) weHMX KoeduumneHaTa u 6po-
jeBa Z0ii U0, T. j. Tauke (Z0 0.

HanomeHna. BpojeBn a u RO cy y npakcu peanHu
bpojeBun; anu npu TpaHchopMaumjama jeaHaumHe, 6poj a
MOXe MocTaTu KOMMJeKcaH 6poj.

2°. CmeHumo y (2).

Z—Z0 caz, U—U0cau U cau — du jefHa-
ymHa (2) noctahe
€) s AZauBo U'Bi — 0

Youumo caf Ma KOju 0f, YnaHoBa /ieBe CTpaHe jefHa-
ynHe (3):

4 A za uBou'Bi

M N NNCTOBa KOjU Hoce mHAekce : 0, 1, 2, - - - n. Ha cBa-
KOM JINCTY HaLpTajMO MO KOOPAMHATHWU CUCTEM Hap. npa-
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BOYrnm ca no4vetkom y Taykum 0o Ot, ---0,. Ha nucty
NHAEeKca X HaupTajMo Tayky udnje cy koopauHate [a B0),
rnopes Te Tauyke Hanuwmmo kKoeduumeHaT A. Ta Tauka
(0, BO) koedPuumeHTa A, Ha NNCTY UHAEKCca B, nNpeAcTaB/ba
Ham uynaH (4). JegHom unaHy (4) oprosapa jefHa jeauHa
Tako feduHuMcaHa Tayka, W jeAHOj Tako ABPUHMUCAHO]
Tayka ofrosapa jefaH jeauHun uynaH (4). Tako achpuHu-
caHa Tauyka 30Be ce (urypaTusHa Tayka. OHa MOTMYHO
npecTaB/ba 4YfaH U 3amMekyje ra, Kao u 06pHyTO, C Tora
he ce y mayhum oferbuHmMa yecTo pehn Tauyka, na Tum
pasymemo unaH (4).
Tako Ha nprMep 4naHoBMMA jefHayuMHe

(4z2- W) u'2+ [220—"Jn'+ -f-zu—2z4 - 1) =

oarosapahe Tauke Ha TpU NUCTA, Ynju cy nHgekem: 0,1,2.
(Bugn cnnke 1, 2, 3).

y »

0i / -2
(©) @ e

Co 1 Cn. 2 Cn. 3.

3amucaMmo cag fa cy CBv NMCTOBU MHAEKEa @ 1, 2,...n

NpoBUAHM M MeTUMO NX Ha AuMcT uHAekca O Tako, Aa
noyetak Nnucta HHAekca BA 6yae y Taukm (— Bv -)-B))
nmcta mHpgekca 0, mam y Taukm (— (Bl K), 3-51—H>)
nucTa uHaekca k; 1 ga cy nNo3WTUBHWM MNpaBuyM ancuu-
CHMX 0cCa CBWjy NUCTOBA Napasie/lHn y UCTOM CMUCHY.
Cee durypatmeHe Tauke jegHadmHe () T. j. Purypa-
TMBHe Tauyke CBWjy 4naHosa .(4) jegHauynHe (3) Bupaehe
ce KpO3 /MCT MHAeKca N Kao Aa cy Ha nucty nHpaekca O.
Taj ckyn ®urypatmBHuX Tayaka ynaHosa (4) jeaHaunHe (3)
30Be Ce CKyu hurypaTuBHUX Tayaka jefHadmHe (V). [a
On pas3nMKoBasH KOM NUCTY npunaga Koja of durypa-



(0]

TUBHMX Tayaka, MOry ce Tayke O03HauyuTU pPasnInyuTo,
Ka0 Ha Tpu NucTa y paHujeM npumepy, WM Cce MOXe
nucnpes KoeuumeHTa Tayke HanucatM WHAEKC JIACTA.
Tajga ce mMory cBe Tayke Hagptaty Ha jeflHOM JIACTY.
Tako manonpehawmwem npumMepy oarosapana ou cnuka 4.

Tauke Koje cy 6une osHaue- .

o He 3HaLMMa: qx,.Hoce ucnpes
)2, »,i i
12 Koe®uumeHata bpojese : 2,1, 0.
’ R CKyn PuUrypaTMBHUX Tayaka
T 0.2 MOXEe Ce HaupTaTy W ogMmax
Y g Ha jegHOM nmMcTy, 3a TO Hhiti
CNYXXU 0BO

YNycTBO 3a UpTawe cKyna (urypaTUBHUX Tadaka :
Y3Me ce npaBoyr/in KOOPAMHATHW CUCTEM Ca MOYETKOM
0o, n HaupTta Tauka (a—/3, PO+ /3), mopea Te Tauke
Hanuwe ce nHaekc BR1 n koedPuuymeHaT uynaHa A. Tako
pobujeHa Tauka je durypaTHBHa Tauka, ako je 3amu-
CMMO Ha nnUcTy uHgekca Br CKyn TuUX Tayaka je cKyn
durypatmBHux Tavaka. Taj CKyn 3a npumep npectas/beH
Ha ciuuy 4 6no 61 UCTK, camo LITO He 6w Buno Apyrux
oca cem oca 00a, 00 koje 6w o03Haumnm ca OA, OB.

KoopanHaTte Tauke y OAHOCY Ha KOOPAMHATHU Cu-
ctem [OA, OB) 30By ce auconyTHe koopauHaTe durypa-
TMBHe Tauyke. Kao WTO ce M3 camor npumMepa Buau, [Be
Tauke MOry MMaT¥ WUCTe anconyTHe KoopAauHate (y npu-
Mepy Tauka umje cy anconyTHe koopauHate 0, 2). Takse
Tayke UYMHe jeAHY MHOrocTpyky Tauky. llojegnHe Tauke,
Koje cacTaB/bajy UCTY MHOTMOCTPYKY TauKy, HUCY Ha UCTOM
NNCTY, jep nowTo je

A=a PBA B — R0+ Ri
5) n = -3\ B =R\ + R\
Kag 6u 6umno

1=R1



nowTo 'Mopa 6utn
A=A, B=FB
n3awno o6m pga je

« = fo—""

[iBa 4faHa Koju oarosapajy TOj Tauku 6unm 6m 'y cTBapu
jefaH unaH.

Hajsehn mHAeKc nMcTa, Ha KOMe ce Haiasn MHOro-
CTpyKa Tauyka, 30Be Ce peasHW CTeMeH MHOrocTpyke
Tauke. Pasnuka Hajseher v HajMawer MHAeKca 1CTOBa,
Ha KOjuMa ce Haja3u MHOrocTpyka Tauyka, 30Be Ce npu-
BULHW CTeVeH MHOrocTpykKe Tauke. [pocTom Taykom 3Bahe
Ce OHa, uMju je cTeneH Hyna (peasHO M NMPUBMAHO MpPO-
CTa Tauka).

3°. KOHCTpyMLIMMO MOAWIOH, KOjU WMa OBe [Be
0COOWUHE:

1° cBako Teme nonMroHa je Heka Of durypatvse-
HUX TaydaKa.

2° HujegHa PurypatmBHa Tayka Huje BaH MOMIUTOHA.
Taj monuroH ce 30Be: (UrypaTwBHW MOAWUIOH AudepeH-
uujanHe jegHauunHe (3).

AKo je n = 0 jegHaumHa (3) je anrebapcka jefHa-
ymHa. Ako cy a u R0 peanHu Uenu W MO3UTUBHU 6GpO-
JeBN, Leo ckyn duUrypatMBHUX Tavyaka W MOUIOH Cy Ha
jegHoM nnucty mHaekca 0, gaknie cBe Cy Tauyke WM peasiHO
N NPUBMAHO MPOCTe Tayke ; Aeo oBOr PurypatmsHOr no-
NUroHa ca neBe M y UCTO foba Aowe cTpaHe je New-
ton-oB NOAMIOH WM NO KawTo Ha3eaH Puiseux-08.1)

-) Puiaeux: Memoire sur les fonctions algébriques (Journal de Mathé
matiquea pures et appliquées t XV; 1850).
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Cnuka 5 npectaB/ba PUrypaTvBHU MOMUIOH rope aedu-
HWUCaH 3a jefHa4YUHY

4que—2z«4+ 13{nn—z'us— 3z4u2-f-5z6u — B+
-f- 72Z0u3 -f 2z6u5— 3z5u4 = 0,

a cinka 6 npectae/ba Newton -ob (Puiseux-0B) MO/IMIOH 3a
UCTY jeaHaunHy. AKO je n = 4, ii aKO ee He nuwly rnopej
Tayaka WHOEKC NMCTa Hu
Koe®PuLMEHAT YnaHa, 1 ako
ce cBe ancuuce noseha-
Bajy 3a 4 (T. J. uena cnmka
NMoMakHe y fiecHo 3a 1) u
aKO Ce KOHCTpywuLle camo
OHaj [e0 Koju n Kop New-
ton-oBOT [MOJINTOHa, [A0-
buhe ce Briot Bouquet-ob
nonuroH. (MHorocTpyke Tauyke OBAe u3rfefajy fa cy
npocTe Tauke).

4°, 3a CBaky CTpaHy ®uUrypatMBHOr MOMUIOHa, Ny
OnwITe 3a CBaKy MpaBy Koja nposiasm Kpo3 ase dury-
paTMBHE Tayke, Be3aH je
n3BecaH 6poj, Koju ce 30Be
KoetmumeHaT upase (CTpa-
He). Taj ce KoeduuymeHaT
0Bako AeduHuLLe:

Heka je PO paBaH Hop-
Ma/IHa Ha nNCTy, Ha Kome
ce Hanasn ckyn ®urypa-
TUBHMX Tayaka, M Koja
ceye nuct wuHpekca 0 gy ancumcHe oce. Heka je Ta
paBaH paBaH KOMIMJIEKCHE npomeH/bMBe [, Tauka 4 = 0
HeKa je kKoopauvHaTHu rnodvetak 00, a peasHa oca Heka
je ancumcHa oca. Hekaje MO Tauka [A= 0, B — 1), no-

Co. 6.
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ByuMMO 1“3 MO npaBy napasie/iHy MnpaBoj YMjU CE koBgu-
LuueHart Tpaxu, Ta npasa cehun he paBaH POy M3BeCHO]
Taukn 4 — P0; Taj KomniekcHW 6poj pO 30Be ce KoedU-
LneHaT npase.

AKO npaBa nponasu Kpo3 Aage Tauke (A0, BOQ wu
(A3 Bt) tbeH he koeduumenaTt 6uTy AaT jeaHAYNMHOM

©) AO--UBO—AI+ pB1
oflakne ce A06Hja

: N.—AOQ
6) P- Bn—B,

CTpaHe MonuroHa ce fene Ha Nnese W AecHe. Jigse
Cy CTpaHe rnaBHW fAeo PdurypaTMBHOr MNOAUroHa. [lecHe
nak cTpaHe Mory 6uTW 6eckpajHO [aneko, ako je M3/o-
XUTe/b 0f, Z HEOrpaHUYeH ca ropwe CTpaHe.

Mpema peanHoOM fefny koeduuveHTa CTpaHe, CTpaHe
ce [efne Ha ropwe, ako UM je Taj peanHn Aeo KoedU-
[neHTa HeratueaH (ako Cy /ieBe) WM MNO3UTHBaH (ako
Cy [eCHe) H [OHe ako je OH Mo3uTHBaH (ako cy nese}
W HeratueaH (ako cy [ecHe).

YoumMmo TeMe NoJSIMroHa, U3 kera nosase gge c/rpaHe
koeduuymeHata, 4 _, B+, (U-<p +) Pasmak [u_,u+)
30Be ce obnacT (domaine) TemeHa. O6nacT Moxe O6UTK
Hyna, ako je TemMe HPUBMAHO, OHA He MOCTOjM 3a Tauky
y MO/IUIOHY.

TeMe. umja jeagHa CTpaHa UMa peanHU [Oe0 KoedH-
AVeHTa no3utmeaH (ako je neBa) a Agpyra Hema TakaBs
KoethauneHaTt, 30B'e Ce [0He Teme w; Teme, uyvja jefHa
CTpaHa uMma peanHu fgeo koedPULlveHTa HeraTmBaH (aKo
je neBa) a Apyra Hema TakaB KoeduuueHaT, 30Be ce
rope Teme . AKO Cy CTpaHe fecHe Tpeba pasMeHuTq
peun no3nTneag W HeratmBaH. Kag cy W3N0XUTE U
peanHn, u3mely fABa feBa TeMeHa W MOry 06Ut camo
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npuBMAHa TeMeHa; ann Kaj je a KomnaekcaH 6poj (Lto
HacTyna npu u3BecHUM TpaHcdPopmaumjama), nsmehy asa
TEMEHa  MOXe OWUTU M MpaBUX TEMeHa.

5°. ®urypatMBHM NOAUIOH OMMcaH y 4. 3. je nonu-
roH Koju npunaga jeaHaunHm (3). Mehytnm jegHaudmHa (3)
je jeaHauynHa (1) pasBujeHa y 06nmK (3) y 6/IM3MHK Tauke
(Z0, U0). 36or Tora ce Tako [0OWMjeHU TMOMWUIOH jefdHa-
ynHe (3) 30Be: urypaTUBHU WONUTOH AUGEPEHLMjanHe
jepHaunHe (1) y 6am3mHu  Tadke (Z0, UO. Taj nosoroH
Bapupa 0f Tauyke [0 Tayke, 3a TO LUTO Bapupa U 06K
jegHaumHe () a un koedUupeHTM A Koju cy PyHKuuje
Tauke (Z0, U0).

HanomeHe. 1°. AKO 0L, HEKM u4faH cagp»ao n no-
rapuTamcknx ®yHKumja He3aBMUCHO MPOMEH/LUBKX, Te NOo-
raputamcke ®yHkumje ce mehy y koeduumeHaT. Tako y
ynany 1z sun3n'r(log z2’ koe®HumeHaT TauHe (5—2, 3 - 2)
je 11 (log z2y.

2°. AKO je a KomnnekcaH 6poj (wro 6uBa npu m3-
BeCHMM TpaHcdPopmaumjama), A he 6UTN Tako UCTO. Y TOM
Cnyuvajy ako ctaBumo a — p -j- qi, ouhe A= (p—R ) -f- qi,
£ = R0+ BRI, a PurypatmBHa Tayka 6Guhe Tauka y npo-
ctopy [p—3iyR0-j- Bt, g nonuroH he 6Urn 3amereH oMmo-
TayeM Mpu3me, Koja je HOpMasiHa Ha /IUCTOBMMA.

Il. TpaHc®PopmauunJe jegHaunMHe OIMYeHe Yy
TpaHcdopmaunjama MnosInroHa.

6°. TpaHc®opmoBarbeM AudepeHUMjaiHe jefHaYMHe
TpaHc®dopmyje ce H PUrypaTHBHU MOSMUIOH Te jefHayYuHe.
Ho kako cy MpoMeHe na MofiNnroHy YOou/bMBLLje HEero npo-
MeHe jefiHauYMHe, [LOBO/bHO je YOuury NpoOMeHe MOMroHa
nma fja ce Buae W npomeHe jegHaurwe. Llra suwe po-
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BO/bHO je BPLIMTX MPOMEHE camor MNofiuroHa W He BO-
nehn pavyHa 0 jeHa4yMHK, M3 OCOBGMHA NOMUIoHa A06U-
jahe ce 1 0cObWHe jeiHAYMHE U HEHUX pelleta. Y ToMe
N jecTe BaXXHOCT PUrypaTtUBHOr MOMUTOHA W HEroBUX
TpaHcopmaymja.
Mun hemo youuTu OBAe caMO OHe TpaHcPopmauuje
Koje he Tpebatm y cnegehmm rnaBama, a TO Cy:
TpaHc®opmaumja (TJ:
[z, n, U5 G vip, Qu=1 (@v' + pv]]
TpaHc®opmayumja (TJ:
[ w us v Oy, v opgr—]
TpaHc®opmaumja (T2his):
[uus §V+ qu{), V+ ou' Q1]
GyHKuMja @ 6uhe pedPuHucaHa y un. 9.
TpaHc®opmaymja (T
[z, n,Uu"; z, VP, jpvP—1u"]

TpaHcdopmaumja (TJ:
z,u,u ; &l u,

TpaHcdopmaumja (TS| :
[z,u, u'; z-)-a, u, u]
TpaHcdopmaymja (Te):

. 1
z, u, u; u, z,—r

) Jordan-OB 3Hak
[a, bc,mm.;m n p - m.]

3Haynm pa Tpeba cTaBMTM T MecTo a, h MecTto b, p mecTo ¢ 4 T. f.
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BpojeBn U, p, g 30BYy ce Koe(uuMeHTU TpaHchop-
maumje ; a u C Cy KOHCTaHTe.

TpaHcdopmaumja (7\)
7°. TpaHc®opmaumja (I',) koedPuumeHTa 0o Meta Koe-
duumeHaT cBake npaBe Koja NponasH Kpo3 [nse dury-
paTuBHe Tauke audPBpeHUWjanHe jefHayMHe, cMamyjyhn
Taj kKoeduumeHat npase 3a PO Tpojekamja Ha opau-
HaTHO] OCM OACTOja/ba TMX ABejy Tayaka He Mewa Ce.

Younmo paBa unaHa (4) jegHaumHe (1) wm (B), (pagH
pas3nukoBawa fogahemo nsnoxutesuma o: OBt ii Koe-
®uumeHty A, nHgekc 0 y npsoM 1 1 y ApPYrom unaHy):

A zeOURBOU'RI "0 ArZai uRo’i U'Ri’i

HUMa 04roBapajy Tauyke umje Cy anconyTHe KOOpAWHaTe:

A, - o Bg O+ PIO
Al — ai—Ri)i B, = Bou -f Bun.
TpaHc®opmaunja (1\) koedWaneHTa y0 mera Ta [Asa
ynaHa y:
Aozao (v0) e [0 [2v' + Wv)]BIO
Al Zal (vz\0'jBon [0 1 (@Vv' (- uv)]pii

Pa3suB y pen u3pas [ JA, aobuja ce /3, -j- 1 cabu-
pakK, a unaH gobuja o6nuK

fo0

A0 Zo+1“«¢10+ (Y%o—PRiiovRoio A * ] uIWKzZBo KVRI'0 h
Oh
(A

Alzai >—)An KAY IIhvkzRin—k V'Ri'i S



Csakom oa 1+ i unaHoBa oAroeapa no jefHa Tayka
ymje cy ancoflyTHe KoopauHare:

No—Ila + Lbloso+ [u0—i) B,,0+ (Bro—L] — [/3130—K]
B\ = [(3,0+ U +

roe je Buo—k mHOeKc nmMcta Ha KOMe ce Hasasun Tadvka
fo6unjeHa TpaHcdOopMaLMjom Tauke Ha ucTy nHgekca R0
Mocneawun obpacuy fajy ce gonucatn y 06AUKY

Kakoy obpacuy3sal/i'j, B'Oun A\, B\ He®Urypuwe K,
BUAWM Cce, fOa CBe A06MjeHe Tauyke npunagajy jefHOj WUCTO]
MHOTOCTPYKO] TauKw,

TpaHc®Opmaupja (TJ NpUMBMAHO MPOCTY TauyKy CTe-
neHa 1 npetBapa y peasHO MHOIOCTPYKY TaykKy uctor
CTeneHa.

KoeduuneHaT Tauke Ha nuCTy uHAekca k 6uhe

Heka je 1ilkoe®HumeHaT nocmaTpaHe npase; OH he
6T gat obpacuem

KoeduumeHaT npase fobnjeHe u3 npse TpaHcPopmaLmMjom
(1\) 6uhe

PUTYPATUBHN NOANTOHN
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3ameHoM wu3spadyHaTux BpeaHocTn 3a A'QB'Q A\ nB\
fobuja ce :

(At-A-u0B1)- [AD-\-u0B0O A —A0 BG-B1
fr*— B°—B1 "B-B, "°B0BI
—HA o

Mpojekunja Ha opanHaTHOj ocu je [BI—B 0). Mpo-
jekumja TpaHcdopmoBaHe npaseje [B'n—B'0). Oakre :

(B -B 0= [B1—BO)
T j. 4J

M3 oBora m3nase oBe ABe nocneguue

1°. TpaHc®opmauuja (I,) koedWdveHTa PO TpaHCcPOp-
Myje cTpaHe dPurypatvBHOr MOAUrOHa y CTpaHe, 3ajp-
XaBlWy MM MpojeKumMje Ha OPAMHATHOj OCU M yMarbMBLUIN
UM KoeduumeHte 3a po.

2°. CTpaHa uuju je Koe®WumeHaT + X He Mera
cBoj koe®WuwmeHat. OHa je napanesnHa ancuymcHoj ocu,
HbeHa NpojekuMja Ha OpAMHATHOj OCW je Hyna, a Ta ce
npojekynja He Meka.

HanomeHa. AKO ce Ha HbyTHOBOM NOSUITOHY U3BPLUU
TpaHc®Popmaumja (T,) koeduumeHTta U0; cBe cTpaHe umju
cy koe®uumeHTn Mawun of PO gobuhe HeraTmBHe Koe-
®uumeHTe 1 ncyesHyhe ca cnnke (jep TamMo NoOcToje camo
NneBe CTpaHe uunju cy KoedPUUMEHTU MO3UTHBHU), CTpaHa
unju je koeduumeHat PO nNpeTBapa ce Yy CTpaHy unjuje
Koe®uumeHat 0, U OHa M34ye3aBa Ca CAUKe ; faKne Canka
je ynpowheHa. OTtyg ynotpe6a oBe TpaHCcPopmauumje Kog
Puiseux-a 1 Apyrux.

TpaHcopmaumja (Tr).
8°, TpaHc®opmauuja (Tr) koedPuuymeHTa P03amemryje
TauyKy HM30M Tayaka Ha npaBoj koed®UumeHTa YO Koja
nponasn Kpo3 Tauyky Koja ce TpaHcdopmyije.

') 3Hauu: TM je AOKa3aHo.
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Youumo jesaH of unaHosa (4)
Azaalou'Bi,
KOMe O/rosapa Tauka, 4uje Cy arncofyTHe KoopauHare
A= a1, B =p0f Rl

TpaHc®opmaumja (T2 koedPuumepta Y0 mera Taj
ynaH y

Aza|v-- ClQop [V -\- Cu0zo—LRi
PasBue y pea uspase (---ftu (- - - gobuja ce 36up
o
AZouZOg ZOh( g)(n)vav,hClo~9 °Ji~h
roe je
«i = «-fy0o—9 + [UO—1i) —a ~fi
+ pe[WoFR)—@©O hJ=A--u0B + h  pO(s 4" 7
Younmo jefiHy Tayky, Koja oarosapa 6pojesnma g u h,
HEeHe arconyTHe KoopAuHate he 6uTU
Alg, h)= a,—h=A-f yOB —pu0O[g-f h)
Bigh~” g-frh

AKo o6pasyjemo wuspas
A@h-fpuoB [gh
[obuhemo jegHaunHy
Algh -fuoB [gh) —A + pOB —koHcTaHTH,

na mMa Kakeo 6uno g u h. Ta jegHauHHa nokasyje Aa

Tauka Koja oarosapa 6pojesuma g v h nexu Ha npasoj
2.



20

koB®WNumneHta PO, Koja mponasyM Kpo3 TauyKy KOjy TpaH-
Cdopwmyjemo. T J. &
bpoj h je nHAeKC nucta, Ha KOMe ce Hanasu Tayka
fobujeHa TpaHcdopmaumjom fate Tadyke. Ha TOM nucty
MMa BULIe Tayaka jep je g HeogpeheHo. O3HauMmo ca
B 36up 6pojeBa h u g, na hemo JOGUTU HejeaHAUNHY

O<B <8B
nowTo je

°<9<RB0 O<h<RBv

npemMa TOMe TayKy [obujeHy TpaHcPopmMaumjoMm MOXemo
yTBpAuTN 1 6pojeBuma h u B'. (h je nHAeKc nucta, Ha
KOMe Ce Hanasu Tayka, B' je ancofyTHa opAuHarta Te
Tayke. Tux Tayaka mma ([0 -- 1) (Bx + 1); Koje CBe YMHe
B'+ 1 MHOrocTpyKy Tauky.

KoemuymeHat Tauyke, Koja je pata 6pojesuma h
n B' 6uhe

ctasuhe h = B =B pobuja ce
ARvB= A,

T. j. jeAHa of [0OMjeHUX Tayaka je M Tauyka Kojy TpaH-
Cdopmyjemo. CtaBue h= 0B' = 0 gobujamo

18) Agp Aupl/i Cs

MpmBMAHO npocTa Tayka fdaje TpaHcdopmaunjom (TA
Tayke Ha npaeoj KoedPuumeHTa PO [Be rpaHW4YHe Tauyke
Cy : caMa fgaTa Tayka W TaykKa Ha arcuucHOj Ocu.

CBaka Tayka, cacTaBHM [e0 MHOrOCTPYKe Tauke,,
[laje Tauke Ha UCTOj NMHUU. KaKo HunxXoBU KoedPuLmeHTH
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MOry OuTW yHanpen AaTn, kos®ULmeHTn [JOOUjBHUX Ta-
4yaka Koje ce Mokanajy Ha mp. Ha ancuucHoj ocu, mory
OUTVM TakBMW, [a HUXO0B'36Mp Oyfde Hyna T. j. fa Tayka
He MOCTOju, jep Kafg je koedPuuMeHaT HEKOr 4naHa Hyna,
Taj YnaH He NOCTOjU 3a M3pa3 y KOMe ce Hanasu.

AKo je nak p0= 0 Buam ce n3 obpacua 3a A (h, g),
fa je KoedPuumeHaT Hyna 3a cBe BpefHocTM h n3y3es
3a h= T. J. AOHba rpaHuua Tayaka, 4mju cy Koeou-
UMEHTN pas3IMunTU Of Hyfe, je Tayka yuja je ancosiyTHa
OpAvHaTa jefHaka WHAEKCY /fiUCTa Ha KOMe je Tauka
Koja ce TpaHcdopwmyije.

3 oBora m3nase oBe nocneaunje:

CTpaHa nonuroHa uunju je Koe®PULMEHAT Mawu Of
u» [MOje koeduumeHat TpaHcPopmauuje (T2)], ako je Ta
CTpaHa neBa, He MEHa ce, UCTO TaKo [ecHa CTpaHa
unjn je KoeuumeHat sehm og HO.

OcTane cTpaHe 3aMeweHe cy 0OMYHO CTpaHama
ymjn je KoeuuHeHaT pO0, anu MOXe OMTM M CcTpaHa
nesux umjn je kKoe®dWumeHat sehu o YO H AeCHUX unjn
je KoegmumeHat mawkn of MO

TpaHchopmaumja (T209).

9,° Osa je TpaHc®opmaunja (KoepuaneHTa p0) cimu-
Ha TpaHc®opmaumjn (T2 uctor KoeduumeHTa. Hepa je
0COOMHa uCTa, aim HeMa WK3y3eTKa, Kao Kop TpaHcdop-
maumje (T,), T. j. OHa 3amewyje jeAHY TauykKy HU30M
Tayaka, KOje Ce CBe Hanase Ha [ApaBoj KoeduumeHTa
u0, ABe rpaHM4yHe Tayke Ccy: Tauyka Koja ce TpaHcdPop-
Myje W Tayka Ha ancuucHoj Ocwu.

®dyHkumja Yo (2 je PyHKUMja.

Y (log CzD

roe je rp () Kakea anre6apcka OyHKuMja t, D gaTa KOH
cTtaHTa, C HeoapeheHa KOHCTaHTA.
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Unan (4)
A zaulo u'Ri

KOju npecTaB/ba TaukKy
A=a-8, B~"p'.+,B,

TpaHcPopmaynjom koedWuneHta HYO ce Mewa y

“« 0 ' s B
ATtz % {B){R)VOVhex AP h

roe je
o= Y, @\ 0= zuoi (poy + DY)

. d
g = g [t] cmenns y pesyntaty t ca log CzDraj

30up je 36up uynaHoBa 065KMKa
Ala( ) 1j vav'hyjRo—s (Hoy -j- Dijj")Bi—h
rge je
ga—A poOB wO@+ h-)-h
My onwTte obpacum cy muctn kao u y (T2 camo wTo je

CRo-a (qtiQ)A-ft
3aMeHNMO ca
Ypo—a (Hoy -f- Dg')B—h

KoeduumeHaT Tauyke je pasinynUT, OH je oBae PyHKUMja
noraputma.
AKO ce cTaBu

B»>=Ci, =20
pobuja ce TpaHc®opmaunja (T2.



KoeduumeHaT Tauke Ha NACTY MHAeKca h, uduja je
opguHata B' paTt je ob6pacuem

MAB = a ("0) 1) Yid~9(u, ¥ + DY)p->1{B'=g h)
3a 4= 0 pobuja ce
A,B =n ("] (Bo'lA- 1
a Taj KoeduuMeHaT Huje Hyna Kag je Bldg h.
T. j. O
TpaHchopmaupja (T3).

10. OBa TpaHcdopmaumja koedVLpeHta pOHehe cny-
XUTW MHOTO y MPUMEHU; an je Tpeba MOMEHYTW 360r
HeHe aHanoruje ca TpaHcPopmaumjom (T4). HbeHa je oco-
6vHa, ga koeduumeHaT npase, Koja Nponasn Kpo3 [Be
Tayke, nogenu ca pG ann npojekumja Ha ancumcHoj ocu

ce He mema.
Younmo [Be Tauke

A0Zo UGO UA®, A1Z4i Ui umii
TpaHcdopmauuja (T3) koeduumeHTta pO Mera cBaku unaH y

A za (vpolRo (pOv pe--1v')Ri
nm
A CauvPdo+ tFo—D)Ri v'Ri - p/i
arnconyTHe KoopjuHate Te Tauyke 6uhe
Al —a—RBl—A
B =PoB« + P0o—"R"P 0B

Koe®WLneHat npaBe KojanpoiasmMkpos jaTe Taukeje
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a koeduuveHaT npaBe Koja Nponasn Kpos TpaHcPopmo-
BaHe Tauke Ouhe

A -A.
B\~B,

3ameHnTtn J1 n B' wu3 nspadyyHatux oppasaya (oo-
Dajyhn vm mnHgekce 0 n 1) gobuja ce

- A~ Aqg 1
M2
T j- L4
MpuBMAHO NpOCTa Tauyka Meha Ce y NPUBMAHO Mpo-
CTy TauyKy Ha UCTOM NINCTY, a teH KoBPuaneHaT rnocraje

") ' A p ORi.

TpaHcopmauuja (I4).

11 . TpaHc®opmaunja (T] koedPuumeHta 0 Mema
KoedunaneHaT npase, Koja nponasu Kpo3 fBe Tayke, MHO-
Xehu ra ca (o; npojekumja Ha OpAMHATHO] OCU Ce He
Mera Kao Ko TpaHcdopmaumje (T ).

UnaH

AzauBoun'fl

Mera Ce Y:

A (E4 R
(o)auo% 3

nnn

f 1 \Bl
AMNIM~J £a%-(qgo~Wi uBo U'RI

NPMBUAHO ApPOCTa Tayka Mera Ce Y MPMBMAHO NPOCTY
Ha WUCTOM NINCTY; ancofyTHe cy joj KoopauHate

A'=«d.-id.-1)B,-B, =q,A
B =R.+8 =8B,
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HoBu koeonuymentn OuMhe

Koe®uuneHat ce mewa y

TpaHcdopmaunja (T n (TJ mMewajy cTpaHe nonu-
roHa y cTpaHe kKao u [Tr). lpBa He Mewa Mpojekuyunje
Ha ancuucHoj, a Apyra Ha OpAuHaTHOj ocu. TpaHcdop-
mauujom (1\) mory ce koe®PuLMeHTU CTpaHa NPeTBOPUTH
y uene 6pojese; a TpagcPopmaunjama (TJ u (T ) mory
ce MPeTBOPUTU Yy [ene penatmBHO MNpocTe 6Gpojese.

TpaHcthopmaumja (T6)
12.° TpaHc®opmaumnja (TS) 3amerbyje TayKy HU30M
Tayaka Ha uctom nucty. OHa TMM noTtceha Ha TpaHcdop-
maunjy () koedwuumeHTa 0ef camo LUTO Tayke He uay
[0 angucHe oce.

UnaH
A za nao [u)i
Memwa ce Yy
A (z+ a)audo (U)Bi
o

Auo W £ I za kak
oh &

jelHa Tayka je 3amerega ca a -f-1 Taukom, Koje cy
CBe [a UCTOM JIMCTY W Ha WCTOj napasiefiHoj ca anuyu-
CHoM ocoMm. 3a k — o pgobuja ce unag,

A U (LRI za
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T. J. Mefly gobmnjeHMM Taykama Hanasu ce M Tayka Koja
ce TpaHcdopmyje.

KoeduumeHar Tauyke Ha OACTOjalby K Ha NeBO Of,
Tayke Koja ce TpaHcdopwmyje je

(12) a (1) a*

CactaB/mbaweM TpaHcPopmaynje (T2 koeduuymeHTa
0 n TtpaHcPopmauuje (T.) pobuja ce TpaHcPopmaumja
(T.,° -J- Tt), Koja TpaHcPOpMyje jefHY TauyKy y Tauyky Ha
nctom nucty. Heka cy (a, RO koopauHaTe mMpPBOOUTHE
Tauke ; (a', RO) KoopaunHaTe HOBe Tayke (KoopauHate Yy
ety unHpekca B3, koeduuymeHaT Tauke (a’, B’'Q 6uhe :

1 pa+ N
(«) M{B)I  pga“’ dCFn A»

roe je
AO0= Aaa Qo
CraBumo k = a, gobuhemo unaH
A a“ - U ()R

KoopJuHaTe Tauyke 3aBMUCe caMo of ABa 6poja R0 u RX
aKo CTaBMMO

Ro = mi, Bi = ni
T
aKo 00pHemMo Ue0 durypaTMBHW MOMWUIOH 3a — Y He-

raTUBHOM cCMmucNy (reoMeTpuja) OKO arnconyTHOr MOYeTKa,,
[le0 MONTroHa W3Ha4 XOPWU3OHTasIHE OCe je NOJMroH M.
MeTposuna.l)

TpaHcdopmaumja (Te)
13, TpaHc®opmaumja (TJ 06pHe NOAUIOH OKO Mpase

A -B = —n 3a T0 jegHy Tauky Mewa y Tauyky CuMe-

J) Y nomeHyToM feny ctp. 6 u cnegehe,
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TPUYHY NpBOj Yy ogHocy Ha npaBy A — B — — 1 npe-
Hocehu je ca nueta uHAekca k Ha NUCT MHAeKca n—K,
(n je cTeneH no u').
UnaH
A za uBo (u")Ri
ce Mewa y

MHOXehun Ueny jeAHaunHy ca [Z)n oBaj unaH 6uhe :
A vnazo (Z)n~Ri
KoopauHate oBe Tauyke 6uhe:

A =B0—n—Rt)= B—n
B' = a-- (Mm—RBi.= n+fA
faKne
A+B =A-fB

npaBakoja mponasu kpo3 Tauke (A B) n (A, B")je koedU-
UMeHTa i, npema ToMe HopmManHa Ha npasoj A—B = —n.
OpcTojawa Tavaka [A B) n{A',B') opnpase A—B ——n
cy pata obpacauma

d=A—B+nd=A—B" n—(B—n)—(A+-n +
-f-n=—[A—B )+ n)

pakne d = —d\ T1.j. Tauke (A B) n {A, B') cy Ha uctom
ofcTojawy og npaBe A— B — —n, a Kakoje npaBa Koja
MX cnaja HopMasHa Ha TOj NpaBoj M3fnasn fa cy Te [Be
Tauke CUMETPWUYHE Yy OAHOCy Ha npasy A — B — —1.
MHAekc nucTta Ha Kome ce Hanasum TpaHc®opmoBaHa
Tayka je, Kao WTo ce Buan M—Vv T 4
Koe®uumeHTn ce He Mewajy TpaHcdopmaumjom (T ).



APYTA TTIABA
PASABAJAHKBE TPAHA.

— ACUMITOTE —

14°, Heka Ham je pata KakBa gudepeHumjanHa je-
[JHa4yMHa Koja 3a40BO/baBa YCNoOBe gaTe y un. 1°, Ha np:
jeaHaynHa (4) v () u3 un. 4°. KoHcTpymwmmo dury-
pPaTUBHW NOJIUTOH Te jeAHauYnHe y 6/IM3NHU Tauke (Z0, UO)
Taj durypatmBH1 NOAUTOH CNyxuhe 3a pasfBajawe rpaHa
PyHKUMje Koja je npecTaB/beHa TOM AndepeHUMjaIHOM
jefgHauyMHOM wMnn TUM caMum PuUrypatmBHUM MOSUTOHOM,
MCTO OHAKO Kako je Newton-oB MOMUIOH CAYXWO 3a
pacTaB/batbe rpaHa ®PyHKumje npecTaB/beHe anrebapckom
jedHaunHoM. W3 PurypatMBHOr noOAMroHa y OGIU3UHH
Tauke (Z0, UO) mobuhe ce cBe rpaHe y O/IM3NHH Tauke
(Z0, U0) unn 6orbe pehu cBe rpaHe y 06/MKY, y KOMe
ce Aobujajy Kaf Ce WMHTErpaumoHOj KOHCTaHTu (Z0, U0)
[la BpegHOCT (Z0, UQ y mocmaTpaHoj Tauum.

15°. N3BecHa ®PyHKumja @ (), Koja he ce npema no-
Tpebn 03Ha4YUTM Hekn NyT ca ¢ (r), Has3MBa ce acumm-
ToTOM Y 6/M3UHN Tauke (Z0, UO) ®PyHKuuje aedPVHncaHe dum-
rypatuBHUM MOJIMFOHOM; WAW TayHUje PeyeHO CKYyMnoMm
durypatmBHMX Tavaka Yy 67M3MHKU Tauke (Z0, UO) mnmn gH-
depeHynjanHom jegHaumHoM (2) nnm (3), ako 3a[0BO/baBa
OBe YyC/OBe:

A°) Ckyn ®urypatMBHMX Tayaka fAa Ce MOLENUTU
Ha [Be BpCTe n SB Koje ce 30BY : BpcTa Sj U BpCTa
S2 W KOje cy TakBe ja:
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a°) KonnuHuk pobujeH, Kag ce jedaH Ma KoOju ynaH
BpCTe Sj Mofennm Mma KojuM [pyrum 4ysiaHoMm BpcTe Siy
M Kag ce n 3amMeHM ca @ (2), Taj KOMMUHUK je Kaksa Ko-
HauyHa KO/IMYMHa pasnuunta of Hyne 3a z= 0 (wwm oc).

6°) KonnuHuk pobujeH, Kapg ce jefjaH mMa Koju 4naH
BpCTe S, MNoJeNnM Ma KOjUM 4siaHOM BpCTe SV U Kaf
ce 1 3amMeHU ca D (2), Taj KOMMYHMK TeXU Hynu Kap
Z TeXu Hyam (wam oc).

dyHKuMja P (2) 3a40Bo/baBa WAEHTUYKN jeHAUYUHY
Koja ce gobuja kKag ce (M3 pgaTe jeaHauuHe) rpynuiay
caM0 4/1aHOBWM BPCTe SX

B°) CraBumB y jegHayumHum (1) ogHocHO (3)

M—CD(Z)+V

HOBa OYHKLUMja V TeXW Hynu 6p>xke HO DPyHKUuja u, uim
Ka 6eckpajHOCTV crnopuje HO WY Kaj Z Texu Hynm (uwm
Ka 6eckpajHocTn). To ce Kaxe V je BuLer pega 3az = 0,
a HHXer 3a Z— 0C HO W.

OBu ycnoBu pagm KpaTkohe o03Hauyjy ce 3Ha-
KoM : ycnoeu (A: a, o; B).

Jeo ycnosa (A: a, 6) MOXe Ce 3aMEHUTU OBUM [pY-
MM KOju My je eKBMBAaJIEHTaH -

A°) Ckyn dwurypaTMBHMX Tayaka fa Ce WOLennTu
Ha aBe BpcTe Sj M S2 n MoOH™e ce Hahu TakaB 6poj B

(oppeheH) pma, wspas
B Aza[® i)ks [@ Q'R - B

a') TeXn KaksBoM 0pojy ofpeheHOM pasnuuuTom 0f
Hyne, 3a cBakuM 4naH BpcTe SI} Kag z TeXxu Hynu (Unm
Ka 6ecKpajHocTun)

6h) TeXu Hy/nM 3a CBaKW u4jiaH BPCTe S2, Kaf z TexWu
Hynn (WM Ka 6eckpajHocTun)
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® 3340B0/baBa WAEHTUYKWU jefHAUYMHY CaCTaB/beHY
0fi 4ynaHoBa BpcTe Sr
Ca ycnosom b, pobwuja ce ycnos: (A" :a', 6'; b).

16. 3Hajyhmu ycnoBe Koje Tpeba fAa 3a[0BO/bM HeKa
PyHKUMja @ (2), fa 6m 6una acumnToTa y 67M3NHN Tauke
(20, U0, MM MOXeMO Tpaxutn Te PyHkumje. Tpaxere
ce cacToju y OBOME :

MowTo & (2 3ag0BO/bABa jegHauMHy o06pa3oBaHy
o4, unaHoBa BpcTe SI} MM hemo npeTnocTasuTW, fa cy
4y/llaHOBM BpCTE 4ynaHoBM (Tauyke) Koje

1° o6pasyjy jegHy Tauky

2° neXke Ha npaeoj koedwugueHta oppeheHor (Ko-
HauHor).

3° nexe Ha npaeoj koeduameHTa 6GeckpajHoOr

4°  » 'y paBHW HOPMAsIHO] Ha fIACTY.

5° He 3afoBO/baBajy ycnose 1°—4°

Cse ocTane Tauke 6uhe Tauke BpCTe S2

Y0o4unmo CKyuUCcBUX Tavaka us 1° nam 2°, nam 3°, 4°, 5°,
HeKe Cy oA knX Tayke BpcTe Si; a Heke BpcTe S,,. [lo-
Kywajmo fga Hahemo @, ako Hahemo @ Bugehemo fa nm
3agoBos/baBa ycnose (A:ay6; B) mm (A' :a', d; bB). Ako
He aobujemo oamax PyHkunjy ®, mu hemo nomohy us-
BeCHe CMeHe, (Bugetu unaH 22 u cnegehe) Ao6utn HOB
nonuroH durypatmeHu, H nomohy kera [oouTn pasHe
BpcTe Sj.

OBaj pgpyru cnyyaj Hactyna M oHga Kapg Hahemo
®dyHKUMjy &P (z) ogmax, anM OHa He 3a40BO/baBa YC/OBe
(A :a, 6).

HaaomeHna. Ha npumepy ce Hehe BpLWMWTM OBa Au-
CKyCuja, M3 0Be AUCKycuje fobuhe ce nNpakTUYHO yny-
CTBO Koje he oamax pgatum cse PyHkuuje @ (2), T.): cBe
acuMmnToTe y 6/v3MHM Tauke (Z0 UO). [B. un. 34],
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1 Tauke BpcTe S, uMHe jefHY MHOrOCTPYKY TauKy.

17. Ckyn unaHoBa BpcTe S2 (MOXha MMa W ysaHoOBa
BpcTe S2) paje jegHauunHy:

) 2 A zauko (u)Bi — 0
Heka cy A n B koopguHate Te Tauke. U3

A=a~pB,

pobunja ce
«= "N+ B, B0= B —B,

jegHaumHa (I) nocTaje
Y A ZA+ A uB—Ri (W)BRi = 0

nnm

W ZAUB Z A =0

jegHauuHa (I) 6uhe 3ajoBo/beHa, ako je 3aJ0BO/beHa
jegHaunHa (1), a oBa je 3a40BO/beHA 3a Ma KakKBO Z U W,
89KD jO

Zn B
(1 A " =0

JegHauunHa (1l1) 30Be ce KapakTepucTuyHa jefHauyunHa
MHOFOCTPYKe Tauke, Koja ce nuwe y 06/nKy

(13) SABBL — 0

N3 jegHaumHe (III) pobuja ce
A
no- B
B e je KOpeH KapakTepucTuuHe jefgHaumHe (13); a opatne
ce pobuja

(14) d{) = n— CzB: (C KoHCcTaHTa, napameTtap)
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CTeneH KapaKTepuCTU4YHE jefHA4YUHE MHOroCTpyKe
TayKe je peasiHM cTerneH Te Tayke. OHa uMa OHOJINKO
KOpeHa, KOJ/IMKW joj je peasiHW CTeneH; ain Mma camo
OHO/INKO KOpeHa pas/IM4yHUX 0ff Hyne, KOMKU joj je
NPUBUAHN CTETEH.

YounmMo npocT KOpeH jeaHaudmHe (13) pasnnymt of
Hyne. YcnoB (A:a) je

A'za' ut'o (U)R'i
AzauBo(u")Bi

opojuTe/b U UMEHUTE/b CY YNaHOBW BPCTe 3ameHnTH
U werosom BpegHowhy (14) pobuja ce

(V) A-CcUOV-A)+ (Pi-P0 BR'i—Ri z + (R'0-R0) B+ (B\-BBB-1)

A', A, C, B Ccy KOHCTaHTe pasinynte of 0 U <, cauu-
HUTe/b vnaHa (Y) je KOHCTaHTa pasnuuuta o 0 u ».
N3noxuTe/b 0o z MOXe Ce Hanucatun y 061uKy

(«"— 0\) - (a— /3)+ B [[BO+ B'J- (RO+ BX]

W1 yHEBLUM ancoslyTHe KoopauHate ABejy Tadaka: (A',B )
n (A B).
(vl) A —A-\-B[B'~-B] = {A + BB")— [A-\-BB)

ako obe Tauke nexe Ha mwmjju KoedPuuneHta B um3pas
(VD) je naeHTMUYKN jefHaK Hynu npema obpacyy (6); ako
Tauka [A', B ') npunaga MHOroCTpykoj TauykW, OHa Nexu
Ha NIMHUjU Ma KOr KoeuumnjeHTa Koja MpoOsa3n Kpos
Tauky (A B); wm3pa3 (VI) je WAEHTUYKM jefHAK Hynu.
Mpema Tome u3pa3 (V) je ogpeheH Opoj pasNnNUUT opf
0 n oo, T.J. konnyHuk (IV) gBa u4naHa BpcTe Sj je oape-
heH 6poj pasmunt og 0 U <*. dyHkauja P (2) 3af0BO-
/baBa ycnos (A :a).



33

AKO je KopeH jegHaumHe (13) MHOrocTpyk, O0Baj
ycnos 6uhe oneT 3a40BO/baH.

Kako ce rnpehawHe pe3oHOBake WPUMekYyje Ma
Ha Koja ABa 4naHa, Koju npunagajy MHOroCTPYKOj Taukw,
n3nasn fpa CBM TW 4NaHOBM Cy unaHOBM BpcTe S13 anu
Kako Cy Mo upeTnocTaBuW OBOr 4jiaHa camMoO OHW MOrn
6uTn, n3nasnm Ja cy CBM UNaHOBM KOjU npunagajy MHo-
rOCTPYKOj TayKH 4/1aHOBM BPCTE S, M CaMO OHM; CBU
oCTa/in 4YnaHoBW Cy 4naHoBM BpcTe S2

Yoummo KonmyHuk (IV) rae je 6pojute/b Ma Koju
ynaH BpPCTe S2 a UMaHUTe/b Ma KOju unaH BpcTe S2
3ameHoM 1 ca Hwerosom BpegHowhy w3 (14) pobu-
hemo unspas (V) unjn je koeduumeHat oneT ogpeheH wu
pazmmunTt og 0 u <. UN3naxuters of z nmahe 06nMK
(V) roe je (A", B') Tauka spcte S2 a (A B) Tauka
BpcTe S,.

Te ase gauke (A, B') n [A B) wwm nexe Ha npasoj
KoedPuumjeHTa b unm He nexe Ha woj. MNpBu cnyyaj om
[lao pe3oHoBake Manonpehawte, T.j. ga Tadka (A', B')
npunaga BpcTtn S,, T.J. Aa TadkKe KOje /eXxe Ha un3Be-
CHOj npaBoj npunagajy Bpctu SI5 To cMO ocTaBuIn 3a
yn. 22. MNpema npeTnocTtasLn O0BOr 4faHa, fja Cy Tayke
BpcTe Sj camMo Tauke KoOje TMpHMagajy MHOrocTpyKoj
Tayku, Taj npBWM cnyyvaj Tpeb6a OCTaBUTWU: T.j. MHOro-
CTPpyKa TauKa, 'ynja KapakTepHCTHYHa jefHaudnmHa (13)
fja TakKaB KOpeH, Aa npasa, Koja nposiasy KpPo3 MHOro-
CTPYKY Tauky v uMa 3a KoeduumjeHaT Taj KOPeH npo-
nasn jow Kpo3 KOjy Tauyky Yy ckyny ®durypatMBHuX Ta-
yaka; Ta MHOrocTpykKa Tayka He npunaga 0BOM 4faHy
Beh Hekom opf cnegehux.

Ocraje jakne gpyra npetrnoctaBka: Tanka [A, B')
Huje Ha npasoj kKoedluwmjeHTa B, Koja nonasu m3 Tayke
(A B). ¥ Tom cnyuajy uspas (VI) je pasnuunT of Hyne.
OH je v nosnTMBaH WU MeraTuBsaH.

PUTYPATUBBEN MoNMronn 3
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Ako npaBa Koja nponasu u3 [A B) n nma koedU-
uveHat B nponasu Kpo3 nonuroH, oH he gennuTn Tauke
BpCTe S2 Ha [Be nofA-BpcTe: S2'mn S,". 3a npBe S2' Heka
je n3pas (VI) HeratmBaH a 3a gpyre S2' Heka je OH Mo-
3nTmeaH. lNocmartpaHa npaeBa vMMa jefHe 0f KX ca UCTe
CTpaHe ca Koje W KOOpAMHATHW noyeTak, a Apyre ca cy-
NPOTHe CTpaHe.

AKO Z Texxn Hynn uspas (V) T. j. konnuHuk (IV) Te-
Xuhe Hynu 3a cBe Taudke BpcTe S,”, aam he TexuTu
Ka 6eckpajHoCTM 3a cBe Tauke S2'. O6pHYTO : aKo Z TexXu
Ka 6eckpajHocTu m3pas he (V) TeXUTU HyNN 3a CBe Tayke
BpcTe S2A a Ka 6eckpajHOCTM 3a CcBe Tauyke BpcTe S2°

[da 6u 6mo 3ag0Bos/beH ycnoB (A :6) MOTpe6HO je u
[OBO/bHO, fAa CBe Tayke BpCTe S, Oyay wm Tayke BpCTe
S2 unn S2°, Kaj z TeXW Ka 0 WM Ka oc Ha Ma KakBoM
nyTy ; T. j. NOTPe6HO je M [JOBO/LHO fAa MpaBa, Koja je
Mano npe genuna ctiyn ®durypatmBHuUX Tayaka S2 Ha ABe
noA-spcre, 6yde BaH CKyma. T.j. Aa Gyge TaHreHTa no-
NIUrOHa y MNocMaTpaHoOM TeMeHy, a T0 he OGMTW ako HeH
KoeUUMeHT npunaga obnacTu MHOTOCTPYKe Tayke Kpo3
Kojy nponasu. AKO je Ta TaHreHTa /ieBa, CBe Tauke
BpCTe S2cy Tauyke NOA-BpCTe S2% KOMMYHUK (V) Texu
Hynn Kafg z Texun 0. ABO je Ta TaHreHTa fecHa, CBe
Tauke BpCTe S2 Cy Tauyke MoA-BpcTe S,'; KOMMYHUK (IV)
TeXW HyNn Ka.j Z TeXu Ka oc.

VicTo pesoHOBakwe BpeauM M 3a MHOTOCTPYKU KOPEH.

HaheHa ®dyHkuymja @ 3agoBosbaBa ycioB : [A:a, 0).

18°. fa 6w Bugenn, pga N1 HaheHa PyHKumja & 3a-
[0BO/baBa ycnoB (b) M3BPLUMMO CMEHY :
(VI n=VvV-fd@=V+ CzB
ofakne ce fobmja, ako ce 3Ha W} ga je
(VL) V—un—CzB
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Heka cy

rpaHe @PyHKUMje u y 6/1M3MHK Tauke (Z0, i/0), umju je
6poj Ma KO/MKW. YOo4UuMO jeflHYy 0f TUX rpaHa, Ha np.:
up (p—1,2,---:) Ta rpaHa Kag Z Texu Hynn (WM Ha
0eCKpajHOCTM) WM TeXU W3BECHOj TFpaHULM.

lim Up= Pp[z), lim Up— QP®

Z — 0 z — 00
WA He TeXW HWKaKBOj rpaHuuuM, wiu ocuunyje msmehy
N3BECHUX TrpaHunua.

[Mn hemo ocCcTaBUTW Ha CTpaHy cnydaj z= oc W”
ncnutusahemo camo cnydaj z= 0, jep ce uMB NpBOr fo-
nja gpyrv CMeHOM :

(o, neBw, pecHn, wmawu, Behu; 00, fecHW, neswu,
Behn, mamn)].

MpeTnoctaBnumMo npeu cnydaj, Up Texku ka Pp (2 3a
2= 0 MM MOXEMO CTaBUTH

Pp z)= Dze

roe je e crteneH ®yHkumje P, z—o (MPETNOCTaBUIN CMO
Aa up TEeXW W3BECHOj TrpaHuuM 3a z = o), MpemMa ToMme
dyHKUMja np je obnuka
xip — Dze +—\p
Wv ®yHKUMjA Koja je BULLEr peja HO e 3a z = O.
Hosa ®yHKuuja V 6uhe o6numka
V= Dze— Czz + WP

pasznukoBahemo TpH criyyaja

1° e< B

CzD ynasu y ctaB ®PyHKuMje Wv u paje Wp'

V — Dze + Wp'
3*
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W'p ®yHKuMja BHLIEr peja of e
2°. e> B
Dzp ynasu y ctas ®yHKunje Wp 1 daje Wp".

V=Cz®+ W"
C — — C, Wp" (hyHKLMja unju je ped BULWIK HO B.
3°. e= B

V— (D— O)z° -f Wp
ako je D= C,
== Wp

Wp ®yHKUMja uvju je pef BuWKN of € uan B (e — B).

[akne : rpaHa, 4mju je ped HWKWU 04 B He Meba
CBOj pef; rpaHa 4umju je ped BULWIK Of B, nocTaje peaa
B\ rpaHa umju je pepn jefHaK ca B WM OCTaje wuCTor
pefa, ako je C B, wim nocTaje BHLWer peja o4 B,
ako je C—1).

MpumeHNMO M3BpLUEHY TpaHcPopmaunjy Ha rpaHama
n, Ha PurypatmBHn nonuroH. To je TpaHcPopmauwmja.

n= V--CzB

T.j. TpaHc®opmaunja (T,) KoedPuunjeHta B.

TpaHc®opmaymja (T2 koedPuuymjeHta p0, kag je po
pasNNYnUTO Of Hyne, Mewa PurypatuHH nonnroH. CrtpaHe
nese koeduumeHta marber of MO OoCTajy CTpaHe noywr
roHa; cTtpaHe koeguuueHta pOwunm kKoeduumeHTa Beher
oa U0 3amewyjy ce cTpaHama KoeduumeHTa PO — aHa-
noro TtpaHc®opmaumjn (VII), pok je C Ma KakBo. A
aKo je C TakBO fAa Koe®llumeHaT uynaHa Ha anuucHoj
ocu 6yae Hyna; nojaBuhe ce jegHa WM BULLE CTpaHa
koednuueHta Beher of po. Taj koeduuueHaT npema
obpacuy (B) je 3a cBaKy Tauky

> Ap)' Cs = OBZ Ap/1
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oTyA jefiHauyMHa

(13) SApli=o
a TO HMje HWNTa APYro HEro KapakTepucTuyHa jefHavynHa
(13) nocmatpaHe MHoroctpyke Tayke. Kag je u0— B, je-
[HayMHa je 3a40BO/beHA, H PyHKUMja

® (n— CzB— Cz’o

je acumnToTa y 6nM3MHM Tadke (Z0, UO) na ma KakBo
o6uno <7, C je oBae uapameTap.

19°. Heka je MO mnmn B kopeH jegHaumHe (13°) pepa
X, TO 3Hauu:

> Apy/li=o0

Ty 2 AP =7

TN 2 =

qu* X AuBin °
Yoummo koeduumeHaT Ma Koje Tayke uumja je opau-
HaTa X; OH he 6uTn ckyn koe®wuuymeHara:

(fr)

Tj

3a jefHY TauKy [AobujeHy [TpaHcdopmaumjom (T2] h, B’
M B' —h Cy KOHCTaHTa, ,B je KOHCTaHTa 3a CBe Tauke
Koje ce TpaHcPopmyjy.
Y3eB B' = h = X koe®uumeHat noctaje
a*

x| au*

2 AR
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Taj koedMLmeHat je pasnmuut of Hyne — fakfe: npo-
jeKkunja HoBe cTpaHe uau 36Mp Mpojekumja HOBUX CTpaHa
Ha OpAWHATHOj ocu, unju je koeduuueHat sehm og MO
(1.j. B) je HajBuwe jegHak ca K uim Mawu of K. 3a
x — 1 (Kag je fLakfie nNpocT KOpeH) HOBa CTpaHa kKoOoi-
uneHta Beher og MO uma 3a npojekumjy Ha OpAMHATHOj
ocn Hajeuwe 1 (T.j. npojekumja joj je 1 wam 0). 3a
h < K, -cBU cy KOeDUUWUEHTU HYyne.

Y3eB b ¢ h moxe ce pokasatm fga he ceu koedu-
UneHT 3a h > K 6uTK Hyne. [loka3 ce cacToju Y OBOM:
3Hamo fga je

AQO= o, Ain — 0, A22= o-—-—-Ahh= 03a h< k
N3 jegHaunHe

AlU p + Ai0O= B J100
fobuja ce Allo= o. 3atum ce yTtBpan fda je n Aidl = o
na nocne ga je n A, 0= o Tt 4 (U3 jegHaunHe
A22u2+ | AZ1u + Al,, = BbAg0

Tako ce NOCTeneHO MOXe AoKasaTu Aa He NocTojn
H/ jegHa Tayka 4yMja je opanHata mawa of K. [lNpema
TOME W NpemMa OHOM LUTO je PeyeHO Hanpes u3nasu:
AKO je B KOpeH jefHaunmHe pefa K KapaKTepuUCTU4YHe
jeaHaunHe (13) nocmarpaHe MHOroOCTpyKe Tauke (Koja je
Teme) 36Mp npojekuuja cTpaHa HOBOIr MO/IMIFOHA, Ymnju
je Koe®uymeHat sehun o B, je ynpaBo jefHak pefy Tora
KopeHa (B npetnocTaBuB [a Ha, ancuuMCHOj OCU MOCTOjU
bap jegHa Tauka) ; npeTnocTaBuB fAa je B ¢ o

20° AKO je nak KopeH B = o, pesyntat he 6utu

APYK4Ynjn.
Ycnos (A: a 0) HMje 3a40BO/beH jep KoedPuum-

eHaT o iV) nocTaje Hyna wnm 6GeckpajaH, Kaf rof je
B\-— @ o Kako nak [Be Tauke, Koje npunagajy
NCTOj MHOTOCTPYKOj TaykKu, He MOry nexaTtu Ha WCTOM
nucty, osaj u3pa3 P \—j3R Huje HUKAZ Hyna, pakne
koeduumneHat um3pasa [V] je wim Hyna wiam 6eckpajaH.
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Oa 6u Taj koeduumeHaT 6OMO Hyna, Tpeba pa Oyade
R'I— Bt >0, Aakne ynaH BpcTe J€ UnaH, Koju nexwu
Ha NINCTY 4uMju je UHAEKC HajMamwW; jefaH jefuHM unaH
BpcTe St. JegHaumMHa Koja aaje P 6Guhe obnuKa:

A zauB Uli=o0
oflakne ce gobuja

®@=C , ®J7—o (cneg. cny4yaj npse).

®dyHkunja ® = C ucnywaa ycnos (A :a).

YcnoB (A : 6) 6uhe UCNyHEH, CaMO aKo MHAEKC NUCTa,
Ha KOMe ce HanasBW 4naH BpcTe S}, HMje BULWIM Of WH-
[leKca /INCTOBa, Ha KOjuma Ce Hanase ocTaiu 4YnaHOBW,
T.J. ako je
(XI)

Y oBoM cnyyajy jegHavmHa (i) ogHocHo (3) je AerbmBa
ca uTi, B1lje wnHAekca HajHWXKer nucta. [akne jefHa-
4yMHa je Mpon3Boj [ABejy jeAHayMHa; jegHavynHe Ui = 0
n gpyre kKoja Hehe pgatm 3a B BpegHocT o.

Ako nak ycnos (IX) Huje 3amoBos/baH, ycnos [A:6)
HMje 3aa0BO/baH, PyHkumja P(() He NOCTOjM 3a KOpEeH
KOju je jedHaK Hynu.

20°. Y uenoj 0BOj AUCKYCWjU HMje MpaB/beHa pas-
nukKa u3Mmehy KopeHa KapakTepucTU4YHe jefHauunBe, Kaf
CYy OHW pasnnunTn of Hyne. Mehytum ®yHkumja Nr)
3aBUCKU Of, BPeAHOCTM KOopeHa. AKO je KOpeH peanaH u
nosuMTmMBaH, CcBakoj BpegHocTu C oarosapa no jedHa
dyHkumja P, cee Te PyHKUMje nNponase KpPo3 Tauky
(Z U0, ta je Tauka usop (noeud; 3a DyHKunjy D),
aKo je Taj KOpeH HeratMBaH, Ta je Tayka MNOM W Ha-
3Bahemo je 4YBOp-MO/, a MPBY YBOP-Hyna. AKO je Taj KOpeH
KOMMNMEKcaH, Tayka ce 30Be >KmKa (foyer), koja moxe
OUTM Hyna wan von, npemMa TOMe fAa /in je peanHy [eo
MO3NTNBAH WM HeraTMBaH ; MO3WTUBHA WIW HeraTusHa
npeMa TOMe f[a /M je UMaruHapHW eo MNO3UTUBAH WK
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HeraTuBaH. AKO je Taj KOPeH YHCTO umarnwapaH HW jegHa
yHKumja D(r) He nponasm Kpo3 Tauky (Z0, UO) to je
ueHTap (centre), Koju MOXe OWTM MO3UTUBAH WM Hera-
TnBaH. Moxe ce pehn pga je OCHOBHM CUHIYNapuUTeT
yHKuMje D XuxKa, Koja [ereHepuile y 4BOp Wn
JeHTap, Kao WTO MoKa3syje oBa 3Be3ja.

uBOp Hyna
Xmka-Hyga nos. (p >m0:Hyna) XuKa-Hyna Her.
ueHTap no3. (q << o:wmosut) B = p -f- o (q<io :HeraT) UeHTap Herar.
wnka-non Eos. (P<C o\ mon) >xvka-non. ner.
ysop VO

il. Tauka BpcTe SInexu Ha npasoj unju Ko6PuUuMeHaT
HuMja GeckpajaH.

22° Mun MOXemo, W3BPLIMBLUN TpaHcDopMaunjy (Ts)
KoeduumeHTa + po, MPeTBOPUTU nNpaBy KoeduumeHTa
floy npaBy koed®Bauesga Hyna. lNpema TOmMe npeTno-
CTaBMMO, pfa je mMocmatpaHa npaBa, npaBa KoedU-
LUMeHTa Hyna.

Tauke BpcTe SXx nexe Ha Toj nNpaBoj (No npeTno-
CTaBUM) ain MMa MOX[a W Tadyaka BpPCTe S2 Koje Ccy Ha
NCTOj Npa.oj.

JegHaunHa o6bpas3oBaHa 0 CBWjy Tadaka Ha TOj
npaBoj MOXe ce Hanucatn y 06/uKy:

1) > A uko (uz)Bi = 0.
M3spwinmo cmeny
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KOHCTpyuwumo OourypaTtuBHM MOMUFOH AobujeHe anre-
bapcke jegHaunHe

) 21 A uBowBi = 0.

Pasnnkosahemo pgBa crnyyaja:

A°) TloBplwMHa S ®urypaTvMBHOI MOAUroHa jefHa-
unHe (Il) je Hyna.

B°) MoeprnnHa S owurypaTvBHOr nonnroHa jegHa-
ynHe () Huje Hyna

A°) S=0
23° CBe Tauyke ®PuUrypatuBHOr MoaUroHa jefHa4dyuHe
(I1) cy Ha upaBoj NuHUjU (jefHa Tayka He MOCTOju, MOLUTO
je cBera jefaH NUCT N CBe TaykKe MPOCTe Tauyke ; a Kako
jegHaumHa' (I1) uma 6ap fABa usaHa, HeH NOMUIOH Mma
6ap ABe Tauke), Heka je kKoe®PHuUMeHaT npaBe d. Tpu
noacnydaja :

a) d=am
3) 1 ¢ dd¢ oc
e| d=1

a) d= G

CBe Tauke Cy Ha npaBoj Napasie/siHOj aHUMCHOj ocw,
jegHauuHa (1) nocraje:
wiki ZA ppo = 0.
fBa pellewa :
w =m0 gakne u= C ma Konmko
SA0Ba— 0 wun = D, D 3agoBo/baBa jefHau4nHy
CBe TauKe Ha nocmarpapluj npaBoj Ccy Taudke BpCTe
Sr TpaxeHa oyHkumja P [ako jowl Oyae 3aaoBos/buna
ycnose : (A :a 6;B)] 6buhe obnuka:
P@D= Cum D@ ==D.

OBa je cny4daj ucTum Kao cnyyaj m3 un. 17 Kapg je
KOpPeH KapaKTepucTUyHe jefHauuHe 6MO Hyna; YC/0BU
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(A :a, 6) HUCY 3a40BO/bEHM CeM aKo je 32— 0. Mpetno-
CTaBMMO fa Cy TW YCNOBW 3aA0BO/bEHN, T.j. Aaje [Bi = O.
M3gpwimmo TpaHcdopmaunjy

(VI1j m—V Cwwmwun—V-FD

OpHoc m3mely rpaHa ®yHkumje m M v je WUCTWU; camo je
oBge B = 0. Ako TpaHc®opmaunjy (IV) M3BpPLIMMO Ha
NOAUIroHy KoeduuMeHaT Tayke Ha ancumcHoj ocu 6uhe

2 ACRo mnn % ADRO

Jok cy C n D mMa KakBu 6pojeBn, OBaj je koeduuyme-
HaT pasnuunT Of Hyne. AM ako cy 6pojesn C n D
kopeHu jegHaunHe (111), oBaj KoeduumeHat 6uhe wHyna
— nojasuhe Ce 6ap jefiHa HOBa CTpaHa NOJIMIOHA unju
je koeduumenaT Behu 0Of Hyne.

Tamowmwn ycnos fa npasa koeduuymeHta* B (= 0)
bygne TaHreHTa npertsapa ce y ycnos fa Ta npasa 6yae
CTpaHa HOMWUroHa.

AKO je C 1 D MHOroCcTpyku KopeH jegHaumHe (l1I)
MOXe Cce AoKaszaTu, fa je 36up npojekunja ctpaHa Koe-
duumeHTa Beher of Hyne, HajBulle jegunak pegy MHOro-
CTPYKOr KOpeHa; aiM Taj MakCMMym He Mopa 6uTtn
LOCTUTHYT.

Jakne ®yHKumnja
(15) ®ig( = G,

C 3a40B0/baBa jefjHauYMHYy: KapakTepucTU4Hy jea-
Ha4YnHy CTpaHe:

(16) >AQ0= Owvm ZA D= 0,
3ajoBo/baBa ycnose : [A:a, 6;B)
6)° o0 ! d 1.

CrtaBuB
(V) w = Dud



fjobnja ce jegHauymHa
>~ A ulo (Dud)Bi—: 0

ann Kako je npema nonuroHy jeaHauuHe (I1)

D)) RO+dBR,=Bo +dRSt
(jeP je

A=R0B =B »u=4a
a jeaHaumHa (VI) uckasyje, ga cy Tauke (A B) n A' B"\
Ha npaBoj KoehuumeHTa U npema o6pacuy (6); Ta jen-
HayMHa nocTaje:

W*+ d3i 2 ADBi — 0
Ta jegHayHHa je 3a40BO/beHa, ako je
SADR=0

a To je jegHauuHa (16), T. j. KapakTepuCTU4YHa jedHa-
YnHa npase.
N3 jegHaumHum (V) pobuja ce

17 ®@—n log (czOi-#)[in

[ob6njeHa dyHkumja D (2) je, y ogHocy Ha z pega O,

Jjep
d (2 -zk

TEXW Hynn, gody je K > 0, na 'Ma Kako 6Mn10 Mano K.
Noraprrram je

Um [—8 = log X
e= 0

Y0ounmo KONMYHUK ABa 4JjiaHa:
|0g(CZU>—]|J ':E_dHA'— A )+ d - ALl

J« —rtt2,- —nA) [D{-0)]R\ —Bi
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CBU¥ unaHOBM Ha NocMaTpaHoj Npasoj Cy usaHoBU BpcxeSj
KonnyHuK TakBa fBa 4naHa je ogpeheHa Ko/nuuMHa pas-
nmuuTta of Hyne 3a : = 0 (Wwm z — 00).

Mpema jegHauuHn (V1) n3noxutesb noraputma je
Hyfa 3a Ma KakBO z, Jak/fe CTeneH Jiorapurtma je pas-
MuunT of Hyne. UV3noxuterns of z je

(« —IV)—(@a—@)= A —A
0Baj je uM3pa3 HyMa 3a CBe Tayke BpcTe S2
[akne ycnos je (A :a) 3a40BO/bEH.

KonMyHKK jefHOr unaHa BpCTe S2 M jefHOr unaHa
BpcCTEe nmahe 3a U3NOXWUTe/b noraputma 6poj pas-
nmunT of Hyne. Wsnoxwuern of z 6uhe nosvtusBaH wn
HeraTMBaH Mpema TOMe Janu je Tayka BpcTe S, [AeCHO
WM NeBO Of nocmaTpaHe npase; Aa 6v Taj KOMUYHUK
TeXNo Hynu noTpebHO je fa nocmaTpaHa npasa Oyge
cTpaHa nesa 3a : — 0, fgecHa 3a : — 00. Kag je Ta
npaBa cTpaHa, Nnesa wnn fecHa ycnos (A :6) je 3a-
[OBOJ/bEH.

TpaHcPopmauuja

u— V-\- [log (Cz lld

je TpaHcdopmaumja (T2ois) koeduumeHTa 0.
Koe®uymeHat Tauyke Ha arncumcHoj ocu rpema o-
6pacyy (g) 6uhe

[Z A DRo) . [log (CZW-Q)[Ro + dRv

Taj KoeduumeHat je Hyna, kag D 3afjoBo/baBa jefHa-
4yuHy (16).

M y oBom cnyyajy Bpean npumeaba ms (a°) 0 MHOro-
CTPYKMM KOpeHnMma.

Hakne ®yHunja
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3agoBo/baBa ycnoee (A :a, d; B), oHga je agakne acum-
ntota y 6nu3mMHu Tadke (Z0 Ug) mD je oppeheHa KOH-
CTaHTa, KOpPeH KapaKTepucTu4yHe jegHauuHe cTtpaHe. C
je napametap. Tauka (Z0, UQ) je norapmTaMCKu CUHTY-
naputet ®yHumje P (2).

B)d= 1
Y o0BOM cny4ajy

O+ [3=Fo+\=....=b
npaea koedugmeHta Hyna, u4umja je npojekuymja Ha op-
[OVWHATHO] OEH Hyna, MHOrOCTpykKa Tauyka, KOjy CMO uC-
nutanum y un. 47.
B°) S®O0

24°., Melly Taykama Ha nocmarpaHoj npaBoj Koja
npunaga ckyny ®urypatmBHux Tayaka pgate AudepeH-
AvjanHe jegHauynMHe MMa MX BpcTe Sv anm u BpcTe S2
Mun hemo npeTnocTaBATU fa Tayke BpCTe S, cy cBe
Ha jeflHO] ApaBoj Koja npunaga ckygy ®urypatmBHux
Tayaka anre6apcke jegHaumnHe (Il), a cBe oc-Tane Tauke:
Kako Tauyke Koje npunagajy ckyay jeaHauuHe (1) a
HUCY Ha AoCMaTpaHoj npaBoj Yy TOMe CKyny, TakKo W
Tauke y CKymy ®PurypatmBHux Tavaka AudepeHuunjanHe
jegHaymMHe Koje HMcy Ha npasoj KoedPuumeHTa Hyna
KOjy nocmatpamMo y OBOMe 4fiaHy ; CBe Te Tauyke pfa
apvnagajy Bpctu S2 Heka je d koedwuumeHaT Te fpase
y ckyny ®urypatmBHux tadaka jegHaumHe (1) koja gaje
Tayke BpcTte S1 PasnnkoBahemo Tpu MoA c/yyaja Kao
ny cnyyajy S= 0

a°) = «0

®yHKUMja @ (2) je ucTa, kKao HYy A°) 3a d = .

Ycnosu cy [a nocmartpaHa npasa KoeguuveHta d 6yge

CTpaHa NOMWroHa, Tako MUCTO U npaBa KoeduumeHTa Qu
fa cTtpaHa koedgumeHTa d = Oyne feo ancumcHe oce..
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6°) 1d dd ce

®dyHkunja ® (2 je ucta kao ny AQsa 1 d ¢ oo.
Ycnosu cy: 1° nocmatpava npasa KoeduumeHTa d je
cTpaHa nonuvroHa («, w), 2° UCTO TaKo M npasa Koe-
®uymneHta 0 y nonuroHy (z, v).

d<C1 (1—d > 0) eTpaHa koegmumeHta d Tpeba
pa byge y nonuroHy (u, w) ca CynpoTHe CTpaHe cTpaHu
Ha K0jOoj ce Yy MOMUIOHY (z n) Hanasm cTpaHa KoedU-
umeHTa 0.

AKO cy OBa TpuM ycnosa ucnykweHa Yycnosu (A :a,
6 ; B) cy ncnyweHun, n HaheHa PyHkumja P (2) n3 obpacua
(M) je acumntoTta y 6/1M3nHM Tauka [Z0,U0D

B°) d= 1

MonuroH [, W) MOXe MMaTU HajBULUEe [Be CTpaHe
koe®uumneHta d = 1, OHe opgrosapajy peasHUM Teme-
HUMa NOJINTOHA — ABa TeMeHa, [Be MHOroCTpyKe Tauke.

AKOo cy oba Kpajiba TeMeHa MHOIOCTPyKe Tauke
HajBuwer pega moryher, nonuroH (4, w) mma cBera 4
cTpaHe: gBe KoeuudPureHta 1, jeaHy KoeuupueHTa <8 U
jeaHy koeunduenta 0. AnH ako Heka of KapakTepwu-
CTUYHNX jeAHauMHa UMa Gap jefaH KOpPeH Kojuje Hyna,
nojaBuhe ce HoBa CTpaHa, aKo je ca f[ecHe, HeH he
KoeundueHT 6utn MawWh og 1, pahe gakne 3a z — o,
nowTo 3agoBo/baBa ycrioB 3° U3 6°, PyHUM)y paty
obpacuem (17).

[akne KopeH KapaKTepncTuyHe jefHauYBHE MHOro-
CTPyKe Tauyke Koja je Teme, pasMuUT of Hyne paje
pyHkynje @ (2) peduHucaHe obpacuem (14) a KopeH
jeaHak Hynu paje ®yHKynje @ (2 AedPuHUCaHe ob6pa-
cuem (17).

25°. Ako cag wm3spwmnmo TpaHcPopmauyjy (T,) Ko-
edrumeHTa — JO; cTpaHa Koe®dPHLMNeHTa KOojy CMO Mpo-
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yyaBanu npetsopuhe ce y cTpaHy kKoeduumeHTta pO.
KopeH KapakTepucTuyHe jegHauvmHe nosehahe ce 3a 0
N KOpeH Koju je 6mo Hyna noctahe p0. W3 manonpe-
hawwer mnocmatpawa M3BOAM Ce O0BO: AKO HujefaH
KOpeH KapaKTePpUCTUYHUX jefHAUYMHA peaHUX TeMeHa
CTpaHe, Huje jefiHAK KOE(ULMEHTY CTpaHe, acuUmnToTe
he 6utn ob6nnka

(159 PoER = z~-C
C 3apgoBomaBa jefHaunHy
(15) SAp/1C =0

aK0 nak uma KOpeHa jepHakux KOe®PULMEHTY, oHga hemo
n3BpunTU TpaHcPopmaumjy (TJ v Hahu Kao Masio npe
OyHkunjy @ (06p. 17), O0faKne ce podbuja

1
7) op0@) = ZOflog czD~“ d)] 1 _ «

[ll. Tauke BpcTe Sx Nexe Ha npasoj uuju je
KoeduymeHat GeckpajaH

26°. W3epwmne TpaHcdopmaumnjy (Te) npase unjn je
KoeduumeHat 6GeckpajaH, npeTBapajy ce Yy npaBe, 4uju
je KoeduumneHart Hyna, T.j. y npaBe nocmaTpaHe y Ofe/bKy
(). Mpema TOMe pa 6m TakBa MnpasBa MoOrna JaTv acuM-
nToTy, NOTPebHO je pga Oyde cTpaHa MoOAUroHa (z, u).
TakBUX CTpaHa MOXe OWTU HajBuLle [Be : jefHa [OHba
n gpyra fpowa, o6e napanenHe anyuevoj ocu. TpaHc-
dopwmaumja (TJ npeTBapa AOkwY Y NEBY a ropwy Yy AeCHy,
[lotba [aK/ie MOXKEe BaXUTWU CamMO aKo je U = 0O, a ropwa
ako je u = oo.

Heka je W (W) acumnTtoTa z y 6nm3nHu Tadke (Z0, UO),
roe je ¥ (M) dynkymja geduHucaHa obpacuem (15) wm
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(17) kapg ce y wemy cTaBuM U MecTo 2. Taga he z 6utn
y 6nusuMHn Tadke (Z, UOQ) o65mKa

o 2= gy (u -Fyu Y

roe je Wi (M) kakBa PyHkumja Buwer pefa Ho F 3a
MW — 0 WM 328 U = 00 HMWXKer pega. HO F.

N3 jegHaumHe (I) gobuja ce aa je M n3BecHa PyHK-
unja og z

Heka je n = 0, T.j. fowa cTpaHa.
la cTpaHa cmatpaHa Kao fneBsa je pefa -j- oc, cMarpaHa
Kao [ecHa ouva je pega — e ; TakBa PyHKUMja He MOXe
nocTojaTu.

Heka je « = 00, T.J. ropwa cTpaHa.
Ta cTpaHa cmartpaHa Kao fneBa je pefa — 0C, cmaTpaHa
Kao f[ecHa OHa je pefa -j- & ; TakBe Cy FyHKUuje Mo-
ryhe. Takea je ®PyHKuUMja Ha np.

pa3BujeHa y pef 3a z= 0 oHa je pefa — 0OC, 38 Zz= <&
OHa je pepa -f- o@

Pasnmkyjemo faBa cnydaja:

a°) W je pmato o6pacuem (14), T.j. U je KOHCTaHTa
obpasay, (I) nocTaje

2= C+ Y,

F (U) je ®dyHKuMja Huxer pefa Ho C T.J. HeratusHOr
pefa ako ce F  103HauMMO HHBepcHY ®yHKUMjy of F
ouhe
(18) m=YyY-12—0
C 3a40B0O/baBa KapaKTepuUCTUYHY jefHa4YMHY nocmaTpaHe
cTpaHe:

SACn Bi=0

N je cTeneH rnocmaTpaHe jefHauyMHe Mo U'.
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6°) W je pato obpacuem (17), o6pasay (l) je:
log CvPV-*) 1-d1 (®)

T{u) je onet HeraTuBHOr pega. M3 Te jedAHa4ynHe
nobuja ce
I—d

19 u=E eDi—9 - @
IIE_jde KOHCTaHTa npom3sos/bHa, Wi (() pefa Huxer

HO ez
Ako je 2= 0, peg u Tpeba ga byge — ce, pdakne
N3NoXnTe/b 0f Z Tpeba fga Oyae HeTwBaH, T.j.
1—d<cO0 wwm d7>1 cTpaHa nonuvroHa (z, w)
Tpeba ga Oyde ndecHa.
AKo je 2= 0o, pea n Tpeba ga 6yae -f- OO} pakne
N3NOXUTE/L 0f Z Tpeba pga Oyde MNo3WTMBaH, T.j.:

1—d>0wwmd<Cl,
CTtpaHa nonuroHa (2, w) Tpeba ga 6yae ne.a-

IV. Tauke BpcTa S, Hanase ce y paBHM HOPMa/IHOj Ha
NICTOBMMA, KOju Hoce cKyn durypatnBHUX Tavaka.

27° OBaj cny4aj MocToju :

1°. aKo ce MPeTnocTaBH fAa Cy WU3N0XUTEe/bU Z KOM-
nnecHn 6pojeBW, Kao LITO je PEeYeHO Y un. 4,

2°. ako ce wu3Bpwun TpaHcPopmaumja (7)) wam (T2
nnn (T2ois) ca KoMNaeKCHUM Koe®uumueHTom . MoTpeba
ce nojae/byje Kaj je Ha MNpuMMep HEKU KOpPeH KapakTte-
PUCTUYHE jeflHAYMHE MHOTOCTPYKe TauyKe, Koja je TeMme,
KomnnekcaH 6poj. TpaHc®opmauuja (T2 je Taga KoMm-
NNEKCHOr caynHnTesba; MpasBa Koja nposiasv Kpo3 ro-

QTYIPATVBHH nonnroxHu 4
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cMaTpaHy Tauyky U MMa KOMMNEKCHU KoeduuwueHaT, us3-
nasn u3paBHU Yy KOjoj ce Hanasn Cckyn PurypatvBHUX
Tayaka.

Younmo npusMy HOpMasiHy Ha paBHW CckKyna dury-
paTMBHMX Tadyaka, Kojy hemo 6enexuTtun ca paBaH Q
TakBy, fAa Joj cCBaka uMBMAa Mnponasyv Kpo3 Ma jegHy
durypatBHy Tauky, 6uno y pasHu Q 6MN0 BaH He; U
Koja (npu3mMa) He OCTaB/ba Ha MO/bY HU jeAHy Purypa-
TUBHY TayKy. YOuMMO jefHYy CTpaHy R Te npu3me, W
Ma KakBy paBaH HOpMasHy Ha Q Koja nponasn Kpos
bap fABe durypatMBHe Tayke, Koja ceye paBaH Q AyX
npaee KoedPuumeHTa . CBe Tayke Yy TOj paBHU MMajy Kao
koopavHaTe (A B) A je komnnekcaH 6poj: a-F fhw, B
je peanaH 6poj; OHM 3a[0BO/baBajy jeAHAUNHY:

a J+B=a - rB'

Younmo KakBYy MpaBy Koja nponasv Kpo3 ABe TauykKe Te
paBHn R ; weH he koeduymeHaT O6UTK

r 4- Si (S ®yHKuMja a, cl, B, a', b*, B ")
AKO y TOj paBHM Hema BULIe Hero jefHa npasa
KoedPuumeHTa r + Si, npuMeHnheMo Ha Yy MocmaTpaxa
n3 opgerbka (I), [m3BpwwmBlK, ako 3artpeba, TpaHcDOp-
maunjy (TJ koeduuymeHnta P = -f- (r -(- Si), WTO 3HAUM
npeTBOpPUTU MOCMAaTpaHy npasy y npasy kKoedPuumneHTa 0],
28° OBAe Kao y ofe/bky Il, apehyTHO je ocTao
C/Myyaj : MHOrOCTpyKa Tayka MMa Kao KOpeH CBOje Ka-
PaKTEPUCTUYHE jeAHa4YMHe KOMMNeKcaH 6poj, Koju Huje
jeflHaK ca Koe®PUUMEeHTOM CTpaHe, ain Cy jeflHaKu: pe-
aHN fleo KoeduuMeHTa U peasHU [e0 Tora KopeHa.
Younmo TakaB KOpeu, T.j. NpeTnocTaBMMO [a Ka-
pakTepucTuyHa jefHaynHa MMa Kao KOpeH

r4+£, tdo 0 ogHocHO t g S
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TpaHc®opmaymja (Tr) koeduuymeHTa r - ti gaje Ha an-
LUCKOj paBHKW, T.J. Ha paBHM PO gedPuHucaHoj y unaHy
4' jedHY Tauyky uumju je kKoeduumepar neBa CTpaHa Ka-
paKTepuCTMUYHe jeAHayMHe , Ta Tadka je npojekuymja
Tauyke Yujy KapakTepUCTUYHY jefHa4yMHy nocmarpamo.
Younmo cBe Tayke Ha paBHM R Koja ceye paBaH Q
LyX npaBe KoeduuMeHTa r M Koja nponasv Kpos no-
cmaTpaHy MHOrocTpyky Tauky. CBe Te Tauyke TpaHcdPop-
mMaumjom (T2 koeduumeHTar -[- ti NPojeKkTyjy ce y Tauke
Ha IMHNjK Koja je npecek paBHn R n Po. CBe Te Tauke
UMajy 3pAuHaTy Hyny, a ancuucy KomniekcaH 6poj, anm
Cy CBU peasnHu [efioBU jefHaKu.

Kako u36opom BpegHocTu r-\-ti jegaH kKoeduuue-
BaT MNOCTaje Hyna, y octaium K3edPuumeHTUMa. Kojux
nva 6ap jegaH j3w (MHaye OuW Lena nocMarpaHa cTpaHa
Obvna Oy>XuMHe Hyna T.j. He 6w 6una cTpaHa) Purypuile
Kao HeoppeheHa konuumHa C (He yBek) C ce Heku nyT
MOXe K3abpaTu Tak3 fa jow jeaaH ksedPuuumeHat He-
ECTaHe. AK3 MMa jowl KoeduumeHaTa pasinumTnx of Hyne
Buan ce pa ycnos (b) Huje 3a40B3/beH — acuMTOTa He
nocT3jMu.

Ja 6u nak ycnos (A :6) 6MO 3340BO/bEH, M3LWIT3
ce nojae/myje y u3noxurteny z (oge/mwak | obpasay Y)
MMarnmHapHa KoO/MMYMHA, BUOM Ce€ [a Z HEeCMe TeXxuTu
BpegHocTM O nnn @2 nyTem Koju 6GeckpajHo nyTta o6u-
nasv ok3 Tayke z = 0 wmm z = &, y U3BECHOM MpasLy.
Mpema o6pacuy (VI) (M3 1) Koju n3cTaje :

\A+ (r-ft)Bj—JA+ (r fti) B\

nnm
[{A+ rB)— (A+ rB)] + i(B'f—1tB)
Kako je npBu cabumpak Hyna 3a Tayky Ha MocMaTpaHoj
NINHKWjK, OCTaje Kao M3N0XWUTerb of Z uspas it(B' — B),
fa OV KOMMYHUK TeXWo HynuM noTpebHO je U [0BO/BHO

4
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fa Z TeXxu Hynm (wwm Ka oc) cnupanom (6) Koja 6u
yunHuna pa mspas

dt (B — B')
TEeXW Ka BpegHocTM — 00 A TO je Moryhe eamo, ako
je nocmartpaHa MHOroCTpyka Tayka MpaBO Teme, MHaye
B - B Mewa 3HaK, t n O 3agpxasajy wUCTW, Kaj jedaH
n3pa3 TeXM Ka — 00 APYrH he TexXuTu ka -j- 0o.

Y ocTtanom oOBaj cfy4vaj ynasu y un. 29.

29. AKO nak Ha paBHM R uma BuMLWIE Tayaka, Koje
HHCY Ha je4HO] NpaBOj /IMHWUjW, CBakKe [Be Tayke Koje
He fnexe jeAHa W3Hag pApyre, fajy no jegHy /NuHUjY
npema ToMe MO jegHy TpaHcdopmauujy. La 6u 6unm
3al0BO/beHN ycnosn (A:a, 6; B) noTtpebHo je, [da Kafg
ce u3Bplwe cBe Te TpaHcdPopmauuje, cBu KoedPVumeHTU
Tayaka Yy npeceky paBHM R un PO 6yay Hyne, 3aTum fga
ce MOXe Hahu TakaB 'myT 3a Z, fAa Ko/imyHuum (V) He
TeXe HynM 3a Tauyke npBe BpCTe ocTajyhu opapeheHn,

a [a TeXe Hy/IM 3a Tauyke Apyre BpcTe (KO}'IVI‘-IHMK-Q-).
To je moryhe Ha mp. y OBOM CAny4ajy . CBe Cy Tauke
Ha npaBoj y npeceky paBHH R u P, a camo jegHa BaH
Te npase, (Cny4aj, Ha KOju ce Haunasu y npakcu) PyHk-
umja ™ je obnmka

(20) ™= z"G"h -f CA -------- )

cBe Te Tauyke cy BpcTe S,; ®PyHkumja @ 3a40BO/baBA
ycnose (A= a, d; b).

V. Tauke BpcTe S, cy 43 Hekor of ogesbaka |, Il nan
IV; anm cy um kKoeduumeHtn PyHKUMje noraputama.

30°. OBaj cny4vaj MOXe Ce [ecuUTw :
1°. ako y ®PyHKUMjU HA NeBOj CTpaHu jefHa4duHa (1)
nva M TakBa Tayka (ZOUQO) koja je noraputamcku CUH-
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rynaputer, kao Ha np.: log €—ZJ y 6nu3nHM Ta-
yke (ZJ.

2°. Mocne wn3BpuweHe TpaHc®opmauyuje (T2ois)

[obujahe ce obpacun cnmuum obpacuymma y I, 1l
n IV, camo wto he koB®uuMeHTU, KOjU Cy OWAN KOH-
CTaHTe 6UTK 3aMereHU (QyHKUMjama noraputama.

Wnn ce moxe, cTaBuBAL
logZ = t v th,

M N0 HekWM NyT oapeauMTn h TakBO, Aa HecTaHe Jora-

puTMa, W [Ja HeraTMBHW CTeneHW t He ungy 4O — @O

— Ha Taj HaumH fobujajy ce cnyyaju I, Il nam IV.
Tako ce Yy Cnyyajy MHOrOCTpyke Tauyke Hanasu:

(20) H)=eyd , t= logz

rae @ 3a0BO/baBa KapaKTepUCTUYHY jefHauumHy.

(22 %A(t) gill= 0.

A cy KoHCTaHTe wnm @PyHkuHje of t Kag cy A
KOHCTaHTe, PyHKUMja @ cBOAn ce Ha 06nuK (14), a je-
fHaunHa (22) Ha KapakTepuctuyHy jegHauuHy (13).

Y cny4ajy ctpaHe KoeduuueHTa 0, CMEHOM

n= (@), t= logz
fobuja ce jeAHaunHa:
(23) 2A06A (A= 0

Yy Ko0joj BuMWe Hema noraputama. A cy ®PyHkumnje t nam
KoHcTaHTe. Kag Ccy A KOHCTaHTe jefgHauumHa (2) je je-
aHaumHa (II) 3 opemka Il y kojoj je mecTo W cTa-
B/beHo O\



VI. Tauke BpcTa S, HUCy Yy paBHM R HOpMasiHOj Ha
pasHn Q, ckyna ®urypaTtMBHUX Tavaka.

31°. Mory ce 3amMUCAUTK pa3He KOMO6MHaauje Ta-
Yyaka Koje npunagajy BpCTM S,, U [A06UTU pas3HOBPCHE
®dyHKkunje Q). MehyTm, ako je Tako AobujeHa cnmka
y nonurony, ycnos (B) He MOXe Aa Cce WCMYHWU; ako je
nak Ta C/iMka Ha 06umy MOMUroHa, OHa Ce MOXe pa-
cTaBUTU Ha PyHKumje MO Koje cy Beh HaheHe y oferb-
uMMa I—V-, Tako fa OBO MpoyyaBawe He faje peanHux
pesynrtaTa, Koju 6um 6uUAM HOBW.

HarnomeHa. PesyntaT uene oBe rnase, M3BefeH Kao Mpak-
TWYHO YNYCTBO, Hanasnm ce y noyetky Tpehe rpase un. 34.



TPERA TJIABA
PA3BUWJAHKE TPAHA Y PEJOBE

— TPAKTUYHO YTTYCTBO W TMPUMEPU —

I. MpakTMyHO ynycTBO 3a pa3Bujambe rpaHa y pepnose.

32°. Bugenn cmo y Apyroj rgaBu, Kako ce Hasase
acumnToTe y 64m3nHM Tauke (Z0, U). Te acumnToTe
3Bahemo acumaToTe MpBOr peja. WM3BpLIMBLUN CMeHY

(1 m— M0 -V

BUAENN CMO fa rpaHu, uuja je acumnrtota P({), oaro-
Bapa 6ap jegHa cTpaHa, ToM TpaHcd®opmaunjom paobuje-
HOr ®uUrypatuBHOr NOAMroHa, u4mjn je koeduuymneHat sehu
of cteneHa ®PyHkuunje D). Hosa dPyHKUuMja V, AePUHU-
caHa Tom TpaHcdPopmaumjom pobujeHUM PUrypaTMBHUM
nonnMroHom, mmahe 6ap jefHy rpaHy BuLler cTeneHa Ho
d(). Ta rpaHa popata Ha D paje rpaHy DyHKuUuMje K
pedunHnucaHe nNpBOOGUTHUM, He TpaHCcPoOpMoBaHUM Pury-
PaTUBHUM MO/IUTOHOM.

Younmo acumntoTe rpaHa PyHkumje v. Bap jeaHa
acumnToTa 6uhe Buwer cteneHa Ho P(r). CBaka acumn-
ToTa ®YHKUMje v, AePUHNCAHE HOBUM MOSIUTOHOM, YWjU
jJe CTemeH BWWW HO CcTeneH acuMMNTOTe NpBOr peja,
30Be Ce acumuTOoTa fApyror pega. V3BPLUMBLLN CMeHY

(Ibis) V= Q)+ w,
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rpaHun, uvja je acumnrtota W{), oarosapahe 6ap jegHa
cTpaHa, (Tom TpaHc®opmauujom (lbis) nobujeHor Purypa-
TUBHOT MOMIUTOHA M3 NOJIUTOHA KOju je Ao6ujeH Mano npe
Tpakc®opmaunjom (1)), umjn je koedPuumeHat BULLN HO
crerneH ®dyHkumje W((). Hoea ®PyHkumja w, gedPuHucaHa
HajHOBMjUM DPUrypaTMBHMM MOMUTOHOM, UMahe 6ap jedHy
rpaHy Buwer cteneHa Ho W((). Ta rpaHa pogara Ha
T[z) no pe®PuHnumjn dyHkumje W (2) paje rpaHy PyHk-
uvje v, gedPuHucaHe manonpehalwkbMM NOAUIOHOM. A Ta
(yHKumnja V popata acumnTtotv npsor pega P (2 paje
rpaHy ®yHkumje v gedPuHUCcaHe NPBOOUTHUM MOMUTOHOM.

Youumo acumnrtoTte rpaHa dyHkumje w. bap jeaHa
acumnToTa 6uhe Buwer cteneHa Ho W (z). Ceaka acumn-
ToTa PYyHKUMjE W, UMjU je CTeneH BUWKW HO CTeneH
acuMnTOTe ApYyror peja 30Be ce acumvToTa Tpeher pega.

Ha nctn HauvH, o3HaumBwKM ca O () acumnToTy
pefa n— 1 ®yHKuMje t, U M3BPLUMB CMEHY

(per) t= 0@ 4-s

rpaHu, 4ynja je acumnTtoTta © (p ofrosapahe 6ap jeaHa
cTpaHa (Tom TpaHcdopmauujom Iter nobujeHor Purypa-
TMBHOI MOMMOHA M3 MO/IMIOHA KOjU je [Jao acuMnToTy
© @2)) umjH je KoeduumeHaT Behn HO cTerneH PyHKuuje
© (2. HoBa ®yHkumja s, gePuHMCaHA HajHOBUjUM DUry-
paTUBHWM MOJIMTOHOM, MMmahe 6ap jegHy rpaHy BuLler
cTeneHa Ho O (2. Ta rpaHa gogarta Ha © (2) gaje rpaHy
(yHKUMje t; Ta rpaHa PyHkumje t foaaTa Ha acCUMMTOTY
pega n — 2, paje rpaHy ®PyHKuuje, umja je TO acumn-
TOTa; wr.nj Haj3aj gofara Ha acumnToTy Tpeher pega,
faje rpaHy ®yHkuuje w ; gofjara Ha acHMNTOTY Apyror
pefa, faje rpaHy ®yHKuuje v; fofaTa Ha acuMnToTy
npeor pega, gaje rpaHy ®yHkumje u.

Younmo acumnTtoTe rpaHa ®yHkumje s. bap jeaHa
acuMmnToTa 6uhe BuLer cTeneHa HoO O (2. CBaka acumn-
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ToTa ®PYHKUMje S, umju je CTemeH BULIM HO CTeneH
acumnrToTe pefa n—4, 30Be ce acuvmmMTOTa pega n.

HarclLeHa. Ako je 2= -v> peuu : BULIU U HUXKM PA3MEHUTH.

33°. lpema cBemy TOMe MocmaTpaHa rpaHa <uyHk-
uMje u, MOXe ce Hanucatu y 06auKy:

(In W= o) * w@) d—-| o) H--

'[.
(HN . n= " (acumnToTa pega K).
1

Oo6pasay, (Ill) je ocHOBHM o6pas3aj W je4nHW, Koju
CNyXXu 3a pasBujarwe rpaHe OPyHKUMje 1 JehuHUCAHe
CKyrnom ®urypatMBHMUX Tauaka.

[Ba cnyyaja mMory Hactynutu y pagy :

[ Tlocne m3BecHe acMMNTOTE M3BECHOI peda CKyn
PurypatmBHMX Tayaka HemMa HW jefHe Tayke Ha anc-
LUMCHOj ocu. Pa3Bujatbe je CBPLUMO, pef Huje 6eckpajaH.

2° Cnyyaj 1° Be HacTyna, pep je 6eckpajaH.

34°. W3 ceera [oBfe peyeHora u3nasu, C 063MPOM
Ha ApYyry rnasy, OBO

MpaKTMYHO YMyCTBO 3a pa3Bujatbe rpaHa y 6/m3uHM
Tauke (Z0, UO.
Tauka 1°.
Heka je pat ckyn ®urypatmBHux Tayaka y 65u-
3nHN Tayke (Z0, UQ. KoHcTpynwmmo ®urypatvBHu Mo-
JINTOB.

Tauka 2°.
A°. YouMmo Ma Koje Teme PurypaTMBHOr MoIUroHa
y Koje fgonasn 6ap jeAHa neea cTpaHa, N 06pa3yjmo
HEroBy KapaKTepuCTUUHY jefHauYuHy

(1V) [o6pasay (13)] >ABP1=0.
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a) YouuMMO KOpeH Te jeAHa4YuHe, 4MjU peanHU [eo
nexu y obnact nocmatpaHor TemeHa (U , U9

a) Heka je Taj KOpeH B pas3MunT 0 HyNe, Hemy
ofroeapa acumnroTa
(V) [o6pa3aL (14)]. o) = Ccz» (C napameTap)

B ) Heka je Taj KOpeH Hyna, — HemMa acumnrare.

6) YouuMmo KOpeH Te jefHauuHe, u4unju peasiHU [eo
NIeXXN Ha rpaHuum obnactv, ann OH HWUje HU J_ HU U+
acmmntatn he 6uTK:

a oonuka (V), anm Z Mmopa fja TeXun Ka Z — 0 nyTem
cnupana ¢ [un. 28], ako je TO Teme MNpaBo, MHaye acu-
.MOTOTa He nocToju [un. 28],

B° obnnka

(VI) [o6pasay (20)] D0 = zr (C. r«i + C2zil2+ . )
2 TeXMW Ka HyIM nyTem KOHauyHe fyXwuHe [un. 29].

€) YounMo KOpeH Te jefHauduHe, KOju je jefHaK ca
jefHoOM of rpaHuua o6nactum J_ wam P+ Taga mMopamo
BOAMTM payvyHa 0 CTPaHu, 4YHjeM je KoedPuuMeHTYyjedHaK
Taj KopeH; T.j. cny4yaj B°.

N YouMmO KOPeH Te jefHauuHe, KOJU Nexu BaH
obnacTu nocmarpaHor TemeHa — Hema ocumnrtoTta. OBaj
KOpPEH MOXEe [OUHMje npumeHoM Tauke 3 yhu y obnacT,
wnu pgohu Ha rpaHugy. (cnydaju a n d).

b i Youumo ma Kojy neBy cTpaHy ®PurypatvBHoOr
nosINroHa.

I Heka koedugmeHat (U0 Te cTpaHe Huje 6eckpajaH,
T.J. CTpaHa Huje napasiefsiHa ancumcHoj ocu. W3aBojmo
y 3acebHy jefHauMHYy u4/laHOBE KOjU JieXe Ha Toj CTpaHu
(npenucaB jegnadvnHy msocTtaB/bajyhn cBe 4naHoBe, Koju
He JieXXe Ha TOoj CTpaHu). Y T.ako A06ujeHOj jegHauuHU
CTaBMMO
(Vi) u = w
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N KOHCTPYMLWINMO cKyn ®durypatveBHmx Tavaka (u,w) Tako
pobujeHe anrebapcke jefHauuHe [rnasa Il, ofervak I,
obpasay 1] 1 Haj3ag KOHCTPYMWUMO PUrypaTvBHU MO-
nmroH (u, w) Te anrebapcke jeAHaumHe. Heka je S no-
BpLIMHA TOra MnOUroHa.

a°) Heka je S= 0, n Heka je d koeduumeHaT CTpaHe,
acumnTtoma he 6uUTK

a°) ako je d = o0

(V) [obpasay (15)]  ®(Q) = OQo

C je KOpeH jefiHauMHe — KapaKTepuUCTU4YHe jefdHa-
YyMHe cTpaHe —
(VII) [o6pasay (16”) 2 Ap/lC=o0
roe je A koeduuveHaT jefHauuHe npu TpaHcdopmalmju
(TD; nnn KopeH jeAHaunHe
(VIII) [o6pa3ay (19)] 2 A'CRo=o0
roe je A koeduumeHat jefHauynHe nocne TpaHcdopma-
umje (TJ mn (VI); nocmaTpaHa cTpaHa Tpeba pga 6yge
[leo ancuucHe oce (nonuroHa u, W); AKO Ta CTpaHa Huje
[le0 arncuucHe oce, rpaHa ce Hanasu nomohy 4ynaHa 51.

) 1 ag

(1IX) [o6pasay (17)] ® (2 = {=[log CzDil- dj1- d

D 3ap0B0.BaBa jefiHaYNHY
X) [o6pa3say (16)] 2 A" DRo=o0

A' koeduumenaT nocne tpaHcPopmaumje (TJ n (VII).

y)d—1

T0 je cnyya) A°)

6) Heka je S ¢ 0 Younmo Ma KOjy CTpaHy Tora
nonuroHa (u, W\, Heka joj je koeuumeHat d.

a’) d=
obpasay, (V’) u3 (a°, a°).
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R) 1 ¢ dg: oc
o6pasay (IX) ako je,
Kag je d < 1, Ta CTpaHa [ecCHa,
Kag je d > 1} Ta cTpaHa neBa;

da aCMMIMTOTa He I'IOCTOjI/I,

aKo je Ta cTpaHa neBsa, Kag je d 1
aKo je Ta CTpaHa fAecHa, Kagje q 1
: : y) d—1
T0 je cnyyaj AQ
IL Yo4ymmo ropwy cTpaHy napanesiHy ca ancuucHom

ocom. WMsBpwmswin TpaHcPopmaymnjy (TJ gobuja ce r Kao
(yHkumja og n. Kag nal)eio z npema osom ynycTsy (jep
OBaj Cnyyaj He HacTyna y MCTO fAo6a u 3a z), WHBEp-
cnjom Hahm hemo pepj Koju npecTae/ba MW.

Tauka 3°,

Kag cmo HawauM acumntoTy MpBOr pefa, W3Bp-
wuhemo TpaHc®opmaunjy (TJ wam (T”) npema TOWE
fa v je Ta acumnTtoTa fata obpacuem (V) nunm obpacuem
(IX) n younhemo jefHY Ma KOjy HOBY CTpaHy, u4uju je
kKoeduumneHat Behu of koedPuumeHta TpaHcdPopmaumje,
WM Ma Koje HOBO TeMe (3a HOBO TEMe CMartpa ce Teme,
y Koje fonasu 6Gap jegHa HoBa CTpaHa) M npumeHuhe ce
Tayka 2° 0BOr ynycTBa.

AIn MOXKe HaCTynUTW HEeKM HOB CNy4aj, KOoju Huje
NnocTojao y Tayku 2°, 10 cy cnydaju m3 IV n 'V ogernka
apyre rnaee (4n. 27 wn cnegehu)

A ) ako ce y paBHM R (un. 27) Hanasn camo jegHa
npaBa, MOXe ce ONET NPUMEHUTU Tauyka 2°.

B ) ako ce y Toj paBHM R Hanasu BHLUe CTpaHa,
npumeHuhe ce un. 29.

B ) ako 6yge 6wuno noraputama, npumeHuhe ce
ynaH 30.



61

Tauka 4°.

3aTMM Cce MNOHOBO MPMMeHWN Tayka 3° OBOr YnycTBa.

HanomeHa. Mocne HaheHe acumnTaTe nNpPBOr peda, MOXO
6UTM HEKONMKO acumnTaTa gpyror pega. bpoj acumnrtarta gpyror
pefa je HajBule jofHaK pefy KOpeHa KapaKTepuCTUYHO jefHa-
YnHe TemeHa Wnum cTpaHe. CBakoj acMMNTOTW ApYyror peja of-
ropapa jegHa wunum Buwe acumntoTa Tpehor pega ut.A4. Kako ce
YBCK CTeneH KapaKTepucTayHe jefHa4YMHe CHWXXaBa [0 jeguHuLe,
KOpPeHM Mopajy nocTatu npoctu; Taga he acMmnToTa M3BECHOT
pefa K, ogrosapaTu camo jefHa acumntoTa poga K -f 1

Kako jegHoj acMMnTOTW NpPBOr peja MOry ojrosapaTtu [Be
M BULIE aCUMUTOTa APYror pega, Te ABO UM BuULLe rpaHa PyHKUMje
v, gepuHucaHe ckynom PUrypatMBHUX Tavaka. MMajy MpBU 4niaH
3ajeaHNYKN.

Paa,u,BajaH:e rpaHa TekK je OHAa WwW3BpWEeHO, Kapg ce gowno
Ao acumMnTOoTe WU3BECHOIN pepja, KOja Hl/Ije 3aje,E|,Hl/I‘-IKa y ABeMa
rpaHama, y KOjMMa cy 3aje,qH|/|qu N CBe NpeTxogHe acMMNTOTE.

Mocne wn3BecHor 6poja TpaHcPopmauuja nojaeuhe co Teme,
Ymja ce jefHa rpaHM4yHa cTpaHa He MCHa, a Apyra HenpecTaHC
Mewha, TaKo [Aa obnact TOra TemeHa HenpecrtaHo pacrTe. KOpOH
KapakTepucTuyme jefilHaYMHe TOora TemMeHa, akKo y MOYETKY HUjO Yy
obnacTm TOra TeMeHa, MOXe TeK nocfie U3BecHe TpaHCCDOpMaLl,Bje
La pohe Ha rpaHupgy TO0 o6nactu, unum pa yhe y obnact. Tek ce
Tafila MOXe y3eTW y pauvyyH Taj KOpeH.

M3 npumepa koju cnedyjy sugehe ce, Kako ce npu
Metbyje ropte MPaKTAYHO YMNyCTBO.

II. Mpumepwn.
181 npumep

35°. PasBuTW y ped rpaHe PyHKUMje Uy 6NU3NHK
Tauyke (Z0> UJ, Kag je oymkumja U pgedmHucama jegHa-
YNHOM

(@) U + sinZ — 0.
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Y 6nusmHu Tauke (Z0, i/0) jegHaumHa (d), CMeHuB
U Wcau Z Z0ca z Hanucahe ce y 065u1Ky

7
u —fz—3,—.23+ 5 T O-
ckyn durypaTmBHMX Tayaka 6uhe obpa3oBaH of Tavaka
1° Ha nmcTy MHAekca 7 Tadka (0,00 [A= —, B =1}

r » » » 0 Tauke: (7,0), (3,0), (5,0), (7,0),
CKYN je npecTaB/beH CAMKOM 7.

Camo jefiHO Teme
HMje Ha ancAucHoj

of 4, uj, o-% ocu, HeroBa Kapak-
----- O -Olm-> .
_ TepUCTUYHA jefHAYM-
ci. Ha jO
B) u-\-0=20

ogakne P = 0. O6nact Tora TemeHa (— 0e, 2); KopeH
nyna Koju Huje Ha rpaHmam [Tauka 2° A° a° npumepba]
He fdaje oyHKuujy @ (2.

Camo je jefHa neBa CTpaHa, weH je koeduumeHar
2, OH HMje KOpPEH KapakTepucTuyHe jeaHauymHe (B) Te-
MeHa, KpOo3 Koje nposiasn Ta cTpaHa. KapakTtepmcrumyHa
jenmaunHa Te ctpaHe [o6pasay (VII)] je

A2 C£1.22.C—0 (Tj. 2C-[- 7= 0

ojakne je
_ 7 j
c=—, r‘L i!
AcumaroTta he 6utn [o6pasay (V)]

D 2(r) 2\

paHc®opmaumja (T\) koeduumeHta 2 (Tauka 3°)
npojekTyje Tauky (— 7,7) y Ttauky (7,0). Cse ocTane
Tayke 0CTajy HernpomeweHe. CKy/n je Kao M mano rpe,
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camo My He gocTaje Tauka (i, 0), uMju je koeduumeHat
noctao O.

HoBa neBa cTpaHa je koeduumeHta 4, KOju Huje
KOpPeH KapaKTepucTuyHe jegHaudmHe ([) TemeHa, Kpo3
Koje mponasu Ta cTpaHa. KapakTepucTuyHa jegHaunHa
Te CTpaHe je

I-12C2— jji°cC° =0 (rj. 4C— —0

ofakne je
A . 1 1 1
c=T '37= 41
acMMnToTa Apyror pejga je
@= {T2

lMpYMeHuBLLM MOHOBO Tauyuky 3° WUT.4., UCTU MNONU-
roH camo My He poctaje Tayka (3,0) [3a Tum (5,0), ...
(2n — 3,0)] HoBa cTpaHa je koedwuumeHTa 6, [8, ...2n],

Hanasu Ce, [a je KapakTepucTUyHa jefiHa4MHa CTpaHe,
umjn je koeduumeHat 2n;

1-@2nlc + (- Ty-17 (2n)0CO0 = o,
ofakne je

C=nrnr(ay.

acMMmnToTa pefa n je
e = —iN"yTn

Mpema o6pacay (IIl) jegHa jegmHa rpaHa 6uhe :

“= 1, (-iyQi)T>S = c08z- "
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CMEHVWB M W Z HUKOBUM BpeaHOCTMMAa Aobuja ce DyHk-
anja Uy 6nmsmHM Tauke (Z0, UO) y 06MKKY :

m~ (-1E N T(z- r™"= « (Z- z2.)- 1

M m npumep

36°. PasBuTu y pes rpaHe dyHKumje U y 6GIU3UHN
Tauke (Z0= 0, U0O= 0), kag je pyHKUMja upecTas/LeHa
jelHaYNHOM
Z2U  kZU -\- 1-j-272-j-32Z3= 0. (k npou3Bo/baH 6poj).

Y 6nu3nHM nocmatpaHe Tauyke (Z0, UO) Ta jefHa-
ynHa Hanucahe ce y 061Ky (cMeHMB U— UO ca W,
Z—Z0ca 2

[a] 22U —nzu -j- 1 + 2zl - 3zs= 0.
Ckyn dwurypaTuBHmx Tauvyaka 6uhe o6pasoBaH of
TEl4clKel |
1° Ha nncty umHpekca 1, Tauka (2,00 [A= 1, B = ]
2° »  » » 0 Tauke :(1,1), (0,0), (2,0) n (3,0
CKyNn je MpecTaB/beH C/IUKOM 8.
Camo je jegHO Teme, Koje Huje
Ha ancAgmcHOj ocu, Herosa je Ka-
paKTEPUCTUYHA jefiHAUMHA
P o 0-- (f|3,) H._ K= 0
1 8 ' oflakne Y=~ K. Obnact Tora TeMeHa
je (= of, — i)
Kako je K npon3Bo/baH 6poj, MOXXEMO BPLUNTU pa3He
npeTnocTaBKe.
1° peanHu peo Kk < —1
2° peanHn fgeo K ——1, K¢ —1
F k= —1
4° peanHu feo K >» —L
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Y cnyyajy 1° npema Tauyky 2° A° a° KOpeHy J =K
oAroeapa acuMmnToTa o6nmka [o6pasay (V)]

Pk () — CzK , C je napamertap.

M3epmsLimn TpaHcPopmaumjy (T KoemumeHTta K (Tauka
3) pobmja ce HoBa Tauka (K, 0), anm unjn je kKoeduum-
eHaT Hyna, fak/e Tayka ucyesasa a C/MKa OCTaje UCTa,
camMo ce cafi Mopa y3eTu cTpaHa KoBduumeHta Beher
04 K, T.J. cTpaHa koeduumeHta — 1. Kako je teH Ko-
edPuumeHaT — i pas3UYUT Of KOpeHa KapaKTepucTu4He
jeqHaunHe (B) TemeHa Kpo3 Koje nponasu Ta CTpaHa,
fobuhe ce acumnToTa

- " =T
C je KOpeH KapakTepuCTU4YHe jefHauYMHEe Te CTpaHe
[o6pazay (VIII)]

I.[—1)'C + (— K )PCiql1=1°C=0
ofakne ce pobuja
C: 14k
flakne acumnroTa je
@ 1+« z

N3Bplumne TpaHcdopmauyjy (T2 koedunumentn — 1 (Tauka
4), pobnja ce Ha WUCTW HauWH

3aTMUM Ha WCTU HayuH

N3BpwmnB Haj3ag TpaHcdopmaunjy (Td koeduuymenta 2
{Tauka 4), ckyn ce CcBOAM Ha jefHY jeAWMHY TayKy BaH
OUrYPATVBHU MOMUIOHM 5
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ancumcHe oce. PasBujame je CBpLIEHO, Ta je rpaHa
0b6nmnKa

V) u=Ccz«+ —4-— -z + z\ CnapameTap

y 6nm3nHM Tauke Z0= 0, U0O= Q). Tauka (0, 0) je >KmKa-
Mon, a ako je K peanaH 6poj, oHAa je Ta Tayka 4Bop - KON.

Y cny4ajy 4° noumwe ce MpBO ca CTpaHOM W Hahe
ce ®_j, na nocne, ako je peanHU Ae0 0f K Matbh 0f
+ 1, ponasn &, na ] n Haj3ag P2; a ako je nak
Taj peanHn paeo of K Behu op 4- N gohm he @ 1 na
@+, na nocne ®k manm P2 npema TOMe fJa M je pe-
anHu Oeo of K Marbu unu Behu of 2.

Y onwrTe, ako peanHn [eo K Huje HM — 1, HuM -p 1
HM + 2, rpaHa he 6uTtn ob6nuka (Y).

Y cnyuyajy 2° Koju 0BMYHO HacTynma TeK Yy Tauyku
3 umamo cny4vaj 4naHa 2om N3 Tauke (1,1) nonase ne
npase y paBHu R, jegHa koeduumeHta — 1, a pgpyra
KoeduumeHta + K (peanHn fgeo K je — 1). d je obnmka

¢ ,=Cz 14 CK C ——l K, C napameTtap

ann Z mopa TeXUTWU MyTeM KOHayHe [Y>XWHE Ka Tauku
2= 0. TpaHcdopmaunja (I'2 paje ckyn PurypatmBHuX
Tayaka cem tavaka (0,0, 0)un (0, 0, caunHUTEL OA 1Y K).
3atuMm ce Hanasn ®2 n ®2 Ha muCTU HaumH 6K ce pa-
Anno, ako 6y peasHn Aeo K 61o 1 vwwm 4 Y onwTe
obpaszay (y) BaXW W Kaj je peanHN [e0 K jefaH o0f
6pojea — 1, -\- 1 n 2, ann K Huje peanaH 6poj. Camo
Z Mopa TeXWUTU HYyNM MyTeM KOHauyHe [AyLue.

Younmmo Haj3ag cnydaj 3° 1.j. K = — 1. Koe®uup-
eHaT CTpaHe je KOpeH KapaKTepucTuuyHe jeaHayunHe (B).
MocmartpajMo cTpaHy koeduumeHta — 1 (Tauka 2, A°5°).
M3Bpwmrmo TpaHc®opmauunjy (M)  koedHumeHta — 1,
(tauka 2, B°). Tauka (0, 0) ocTaje HenpomereHa ca
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nctum koedlumeHtom i. MHOrocTpyka Ttadyka cactojahe
ce M3 fABejy Tayaka:

1° Ha nnUcTy MHAekca i, Tayka kKoeduumeHTa
*Q(-T" =1
' 2* Ha nucty mHpekca O Tauyka Koe(uuMeHTa

i(h) (- ir° + «@8) (-ir° =o

JefiHaunHa ob6pa3oBaHa of YnaHosa Ha no- 10l
cmaTpaHoj npaBsoj 6uhe
zVv' +-4=0 N

cmeHom (VII) pobuja ce jeaHaumHa umju je no- C1 &
oroH v, w) cn. 9. Taj nonvroH wmma jefHy

CTpaHy, nospwunHa my S je 0, koBduumeHat ctpaHe je O,
(tTauka 2, b, a° B°) acumntoTa he 6utK [o6pasay (IX)]

. C
o) logCzL 1 =z log =
jep D 3apoBo/baBa jefiHauUMHY
D+i=0 1j. D= 1
TpaHc®opmaumja (T2his) koegmumeHta — 1 (Tauka 3)
flaje cny4vaj paHuje mocmatpaH y 1° 2° mn4° (mobuja ce
Kao paHuje dr n 2.
AKO 61 nak 6uno K — 1 HAM K — 2 pobuno 6u ce

1 1!
®'\ = ( loge %p 3 ®"o— z9 log C-p-

[akne pata jegHaunHa (@) uma y OAM3MHKU Tauke
(Zo=0, U0— 0) uHTerpan y jegHom opf 4 obnuka, C na-
pameTap, i

i u= CZk+Tj* z+ 1" kzZ+ 20 . Zl KOb—1£ 1£ 2

1 C 2 3
Zlogz 1—K2+ 2 , K—=—1

5 *
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M U— i-fKZ+ Z1°9 72+ K=

LLItv npvvep.

37, PassuTtun y pen rpaHe yHkuuje U gedpaHucaHe
Riccati-eBoX jefHa4yMHOM, y 6/1131MHN Tauke Zo= 0, Uo—0).

3Ha ce, pa ce Riccati-eBa jegHayMHa (CMeHMB
U—Woca u Z—Z0 ca 2 MOXe HanucaTu y 06/1Ky
@ n f+n24-f(2)= 0

lMpema npetnocTaBAuM YuuMweHoj Yy un. 1, Tayka
z = 0 Huje eceHumjanHu cuHrynaputet ®yHkupnje f(z).
f(z) ce moxe Hanucatm y 061Ky

f@ = afi zh

opojeBn Ki cy Ma KakBWM peasiHU OpojeBM, OrpaHUYeHuU
ca [owe CcTpaHe. Heka je Hajmawbm Mehy wuMMa Ko.

Ckyn ®wurypaTvBHUX Tayaka 6uhe cactaB/beH 0f
Tayaka :
1° Ha nucty uHpekca i, Tayka 0,0 [A——1, B = 1]
2° Ha nucty mHpekca 0 tauka (0,2)
3aTMM  HKM3 Tavaka (kj, 0)
cn. 10. Tauka (ko0) 3aBucK
of KO (36or Tora Ha cnmum
Taj nonoxaj Huje yTBpheH).
oo oaKk> Mopa ce 0AMax Harpasu-
Cn. 10. TN HEKOJ/INKO MPETNOCTaBKMU,

npema BpefHOCTU K.
no< — 2

‘coji

10

3 — 1> K0> —2
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4
50
Cnyyaj 1° kO<C—2
Camo je jegHa neBa CTpaHa, KOja npofasv Kpos
[lBe peasiHO NpocTe Tayke [Tayka (— 1,1)je y nonuroHy],
KapakTepucTUYHa jefHauynMHa Te CTpaHe, KoeduuueHTa

tbeHa [Ba KOpeHa cy

ok0—+ } akh Ck0= I a0
Jakne [Be acuMnToTe NpBOr pepja:
K0 K0

he ce nepmyToBaTH cBe Mehycobom, Kag z obuhe oKo
Tauyke 2= 0, ako je p napHu 6poj, rpaHe he ce nope-
NATU Ha ABe rpyne no ¢, v nepmyTtoBahe ce mehy cobom
rpaHe cBake rpyne 3a ce6e.

M3Bpwnmo cag tpaHcPopmauunjy (M) koeduumeHTa
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+2 T- m (+ 3a d, —3a D)

K\
K3eduumeHat HoBe cTpaHe (Behu og — | 3aBucuhe o Kx

: K.
Ak3 je Kj <C-o- —1 pobuhe ce HoBa acucTema

dd Zx PK, = - dx
2 2 f

ako je K2 —Z—n—l K3eduumeHaT HOBe CcTpaHe O6uhe

— 1, acumnToTa he ce Hahu no ygycTtBy. Tauka 1
octahe M ga/be, OHa je peasHa MNpocTa Tayka, pasBu-
jame he ce yBeK BPLUMTU HA WUCTU HAUUH.

Cnyuyaj 2°, KO= — 2

Tauka (— 1,1) je NpMBMAHO TeMe MOMIMIOHA, HErosa
KapakTepucTuyHa jefHaynMHa paje KopeH Y = 0, Koju
Huje jefHaK ca KoeduuneHToM — 1 cTpaHe Koja nponasmu
Kpo3 wera. KapakTepucTuyHa jefHauyMHa Te CTpaHe je

Cl(-®+ CI( ¥+ Ca_2= 0, (k0= — 2
ofjasfe ce aobujajy ase BpeaHocTn 3a C

OBaj cnyyaj ce fgenn Ha fABa noAacnyyaja, npema
TOMe fJa /M cy oba KOpeHa jefiHaka WM He.
J1°) 1+,4a 2¢ 0.

[Be pasnuuuTe BpeAHOCTM 3a C, mpema T3Me U aBe
acuMnToMe ApBOr peaa
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Tauyka z — 0 je 3a acMmnTOTy MPBOr peda Mos.

3spwmmo TpaHcdopmauujy (T,) koeduumeHta — 1
Tauka (— 2,0) ucuyesaBa; am ce TnojaB/byje Tayka
(—1, 1) Ha nUCTY MHAeKca Hyna M ca pPaHWjoOM TauykoMm

rpafH MHOFOCTPYKY Tauky, u4umja je KapaKTepucTuyHa
jeaHavnHa

u= 1—jli—4a 2 py=—i- J1—4a2
[u nocne @, y' nocne .

a) . Heka je 1—4a 2<CO0; p n ' cy KOMMNIeKCHe
KONUYMHe, peasHN UM je feo —ml; anmM ako Mu Tpe-
6amo npema ynycTBy (Tayka 3) fa Y3MeMO Yy payyH OHYy
/[CTpaHy unn OHY TaTeHTYy unju je KoeduuymeHat Behu of
Koe®uuymeHTa TpaHCchOpMaumje, OBe TaHreHTe He Mory
fatn acMmnToTy. 3ato Tpeba y3eTu y NpofyXXekwy camo
CTpaHy MOMWIoHa, W MPOoAyXewe he ce U3BPIMTM UMa-
jyhn yBek obpacue cnvyHe ropwum 3a ® n @',

[Y3eB Te KopeHe y pauyH ca gpyrom cTpaH3M, Koja
nexn navehy Tavaka (0, 2 un (— 1, 1) koeduumeHaT
6uhe Hyna).

0) .Hekaje 1—4a 27>0, uyn W' cy peasHe Ko-
NNYUHE : Y <C — 1, p' > —ml. [lpaBa KoeduUMEHTa y
HWje TaHreHTa, Tpema TOMe

a’) rpaHa, uuvja je npBa acumnToTa 6una ®, go-
buhe ce Kao M y cnyuvajy a

() rpaHe nak, u4uja je npea acumnrtoTa buna @',
pasfinkyje ce o npeTxofaHe a°). lNMpaBa KoedPuumeHTa |,
nosy4yeHa Kp33 Tauyky (—1 1) cehu he ancuyucHy ocy
fecHo of Tayke (—2, 0. Ha TOM MecTy MOXe ce fe-
CUTU Heka of durypatvBHMX Tavaka I wam He. AKO ce
He [ecu HW jegHa Tayka, pasBujakbe he ce BpWATK [0
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Te Tauyke Kao M y o°. Ta npaBa nocraje TaHreHTa, u
H0j he oorosoputn acumnToTa

® @= Cz'. G je napamertap,
nocne Ttora onet he ce BpwnUTK TpaHchopmayuje (T2,
rpaHa he 6utn obnunka

Y(i) -f G 0 2.

AKO ce Mak [Jenn Ha TOM MeCTy Heka Tauka, paguhe

Ce Kao W paHuje, OOK ce He Aohe oo Te Tauvke. Jowa”

[0 Te Tauyke, Hamnasn ce Ha CTpaHy, 4Yunju je kochuum-

eHaC KOpeH KapakKTepucTU4YHe jefHauyMHe TeMeHa Kpo3

Koje nponasn. AcumntoTa he y TOM cnyyajy 6utn 061mKa

¢' = ¢ log GzD G je napamertap,

roe je — D koeduumeHac Tayke Ha TOM MecTy. [locne

TOra ponasw TpaHctopmauyuja (T2bis), nojasnhe ce 3aTum

Tauyke unju cy koeduumenTu noraputann (pyHkumje og
log G zD, rpaHa he 6utn obnuka

@+ 0, log G z°).
5°) 1—4a 2—0.

O6e BpegHoctn 3a C oy jefHake, o06e acumnrore
nocrajy jegHake; [fakfne jegHa acumnrora.

HoBa [BojHa Tayka umahe KapakKTepuCTU4YHY jea-
HauMHYy, 4YMju je KOpeH — 1, Ta] KOPeH He MOXe [aTu
acumnToTy. OBAe ce pobuja cBera jegHa Apyra acumn-
TOTa. AKO Ce y MpBOM cfyyajy A° ysme 1— 4a 2 Bpno
mano, peumme 1— 4a 2= h, na ce pasBujy rpaHe obe
nctaen h = 0, gobuhe ce 06e rpaHe jefHake, T.j. jeiHa
[1IBOjHa rpaHa, Koja je ynpaBso, rpaHa fobujeHa AUPEKTHO.

Cnyya) 3° —2< kK0O< — 1
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MMonuroH wmma f[Be fieBe CTpaHe, KOje Ce Ceky y
Tauykn (—aLl 4), uuja je KapakTepucTuUyHa jeAHayMHa
Kao ii y 2°, a teH KopeH 0. ['paHuue 06nacTn Te Tauke
cy —4, kx—4

A°) Younmo cTpaHy koednumeHta — 4. OHa paaje
acumnToTy

® =~ [C2(*)°-fCM)i= 1, C= T

TpaHc®opmaunja (T,) koeduumeHTa — 4 npaBu  Tauky
(— 4, 4) [pBOjHOM TayKOM, KOpPeH KapaKTepucTuyHe je-
[HauMHe Te Tayke je Y = —2, npaea kKoedPuuueHTa
— 2, KOja npofiasv Kpo3 Ty TayKy HUje TaHTeHTa U He
faje acumnTtoTy. HoBa cTpaHa koeduuueHTa Beher of
— 1 Ouhe oHa ppyra cTtpaHa, unju je KoeduumeHaT
Kj = 4 (Koju HMje KOpeH KapaKTepuCTUYHe jefHayuHe
TemeHa). Papg he ce pgospwmtn TpaHcdopmauymnjama (M2
Kao y cnydajy (2° A° 6° a°). OBO BaXn 3a ropkwy rpaHy
i y Chyvajuma 4° n 5°.

B°. ¥Y3Mumo rpaHy, umnju je Koe.puumeHat sehmnog—4a.
MowTo je —1j>kK°> —2, 6uhe 0> kK0—4 > —ul,
KoeduumeHaT cTpaHe je Behn 0f KOpeHa KapakTepu-
CTUYHe jegHayuHe. AcHmnToTa he 6UTK

l.-x0 z1- w
Mocne TpaHcdopmaymje (T pobuhe ce hob nonmroH, koju
he nmatnm Ha ancuumcHoj ocu HoBy Tauky (2 (kKO— 4), 0).
AKO Ha oBoM MecTy uma PurypatvBHa Tauka, MNpPOAY-
Xunhe ce Kao y cnyuajy 4°, a ako Hema, oOHfa he ce
NPoAY>XWUTK Kao Yy cnydajy 5°
Cnyuaj & KO= — 4.

JegHa cTpaHa, koednuueHTa — 4, faje rpaHy Kao
y 3 A°.
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CtpaHa unjH je koeduumeHaT 0, KopeH KapakTe-
pUCTUYHE jefHaduHe pahe acumMnToTy

®o= log Cz~*I

TpaHc®opmauymnja (Tr bis) gahe Hose Tauyke (0, 0)
n (0, 1) unju he kKoedPuumeHTn 6UTM DYHKUMja Norapu-
Tama. 3aTum ce fobuja cTpaHa, 4umjn he koedwuumeHat
O6uTM no3uTuBaH. Tayke Ha ancauMcHoj ocu nogenuhe ce
y ABe rpyne: jeaHe he wumatm 3a kKoeduumeHaT KOH-
CTaHTy, Apyre he nmatu 3a KoeguumeHat PyHKUMjy no-
raputma. [lpeBe he pgatm acuMmnToTe umju cy KoedPuum-
EeHTW KOHCTauTe, pApyre he pgatm acmmnToTe umju cy
Koe®PuumeHTn PyHKUMje noraputama.

Cnyuaj 5° KO> — 1.

MpBa rpaHa™ KoOjB fA0sasn of cTtpaHe KoeduuneHTa
— 1, Kao h y cnyyajy 3° A°.

KopeH KapaKTepucTuuHe jegHauyuMHe Hyna — He
faje acumnToTy.

[pyra ctpaHa uma koedwuuveHaT nNo3UTUBAH, Aaje
acMMmnToTy Kao Yy cnyudajy 20 A° a°.

1Y -Tn gpumep.
38°, PassnTuy pegy 6nm3nHm Tauke (z0= 0, U0= 0)

rpane dgyHkunje U aBuHUCaHB AudepeHumjasHOM jB-
AHAUYNHOM.

@ znu'm-f P[z, uy= 0

rge je P vonuHoM Mo z n n. (CmerbeHo je U— U ca u
Z —Z0 ca 2).

Ckyn durypatmBHux Tayaka je:

iI° Tauka (n, 0) Ha nMcTy mHAekca m [A= n—m,
B — m].
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2° Tayka [a, B) Ha nucty mHaekca 0. 0 < a< M,
0 B< N M wu N cy Hajsuwun cTeneHn monuHoma P
no zwunun

KoHCcTpyuiimmo ckyn 2 ®urypaTvBHMX Tauyaka Koje
oarosapajy nonmHomy P (z, v) v nonuroH 1" Koju oaro-
Bapa TOM cKyny. ®urypatMBHWU NOMAUIOH jeaHauymHe (@)
Ha3oBMMO .

Mory HacTynuTu TpW cfnyyaja, npema ToMme Aa /u
je Tauka M (n—m, T) y, Ha wm BaH JT.

1°. Tauka M y I,

Monuron I wn 1" cy uctm [ckynosu ce pasnukyjy,
jep ckyn, koju ogrosapa nonuroHy 1, uma jegHy Tauky
(Tauny M) BumLIe HO ckyn, Koju oAroBapa nonurony IM7].
CTtpaHe nmnponase Kpo3 peasHO MpoCTe Tauyke, YBeK
acumnToTe u TpaHcPopmaumje Kao y I-Bom npumepy, na
n Kag je koe®ULmeHat cTpaHe Hyna, jep je uena cTpaHa
y nucty mHpekca O.

3a cnyyaj z0— oo, U0— 00 Baxu WUCTO.

[akne ®yHKUMja U MMa N rpaHa, Koje cy Yy 6nmsuHu
2—0, z= 00 cAn4yHe rpaHama anrebapcke PyHKuuje

® Pz U= 0

A nsmehly z= 0 n z= €0 rpaHe ce pasnukyjy, pas-
NuKa je y Tonmko Beha y Konmko ce Tadka M npmbnu-
Xyje obumy nonuroHa I1'. (Mpee cy acMmnToTe WUCTE,
anu gpyre mory Beh 6uTu pasnunyHe). OTyg M3nasm oBa
Teopema:

Teopema: Kap je Tauda. M y wuonuroHy I, rpaHe
anrebapcke hyHKuUmMje v, gepuHUcaHe jefHAUYUHOM

P v)= 0,

Cy acumuToTey Taukm Z= 0 1 z = 00 rpaHa pyHkumje
n peduHucaHe AUepeHunjanHoOM jefHaAYMMNOM
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Znu'm _j_p M)_ O

(pey acumnToTa je YynoTpeb/beHa Yy OOWMYHOM CMUCTY
KPVBONMHUCKMX acMMNTOTA.

2°. Tauka M je Ha 06UMYy MOAUrOHa

Mory co pasnukoBaTu fABa cfydaja.

A°. Tayka M ce Mnok/fana ca HEKOM TaykKoM CKyna
durypatmBHux Tavaka .2'. Heka je a koedwuuueHaT Te
Tayke. Ta Tayka ca Ta4KOM M YMHW MHOTFOCTPYKY Tauky,
4ynja je KapakTepucTuyHa jefHayMHa

) fim->a= 0.

JefHaunHa (/) uma m KopeHa. Y0uMMO HOpPMasHy Mnpo-
jekunjy Mn tauke M Ha ancuymcHoj ocu, u pasaH PO
peduHucany npu agedunHuumjn koedHumneHta npase (4n. 5),

Ha TO0j paBHM PO mn3 Tauke Mn onUWIMMO Kpyr mnony-
T

npeyHmka fa, M Ha weMy Yy3MMMO M Tayaka Tako fja
je cBaka MojjeAHako yfa/beHa Of CycefHMX Tayaka,
(ako je m HenapaH 6poj, jegHa he 6UTKM Ha ancUMCHO]
oCK, a ako je T napaH 6poj, Ase he 6utKn, ako je a< O,
HujeaHa ako je a >0).

Bexnmo cBux T Tayaka ca Taykom M

AKO je HeKka of upojekumja oBMX T MpaBuX, neBa
TaHreHTa nonuroHa /7', gobuhe ce acumnroTa

®= CizM , G napamerap;

aKo je Heka of TUX Mpojekumja neea cTpaHa, Aob6uhe
ce acuMmnToTa

o' = cz - Dzp+8 j D napamertap,
Cje pato, 3aBuCK of Te cTpaHe nonuroHa ', p + gi = po

aK0 HW jeaHa nMpojekueja HWje HW feBa TareHTa HU
neBa cTpaHa, ogarosapahe acumnToTa anreb6apcke jegHa-
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unHe (B). Anm ako OM Heka of TUX MpaBux 6una ne.a
cTpaHa nonuroHa [1', acumntota he 6UTK

1
®" = #*[log Gz05-d) TATd

M3spwune TpaHchspmaunjy (T2 nam (TAL) pobujajy
ce cnyyaju Beh nocmarpaHu paHuje (y paHUjum npu-
MepumMa).

B° Tauka M ce He Moknana ca HeKOM TaykoM cKyna
' durypatmeHux Tayaka. OBaj cny4yaj Ce CBOAM Ha
npehawrn, rge je a—o. CBe ce Tayke nokaanajy,
fobuja ce jegHa jeAuMHa Tauka W jefHa jefmHa npasa,
KOja Kao feBa TaHreHTa He faje acCMMNTOTY, a Kao fieBa
cTpaHa faje acuMmnToTy o6nuka ®" ca y— o

3°. Tayka M je BaH nonuroHa I’

Mosyummo n3 M pgee TaureHte Ha [1'. (Y cneuwm-
janHoM cny4ajy mory ce o06e TaureHTe MOKIonuTH).

CtpaHe nonuroHa [ Koje cy y UCTO BpemMe CTpaHe
n nonuroHa [1 (He3aknoweHe TaHreHTama u3 M) aajy
npee acuMnToTe Kao y cnydvajy 1°

JleBa TaHreHTa, ako Huje KoeduumeHTa o (MOLITO je
KOpeH KapakTepucTMyHe jefHauynmHe TemeHa M jegHak
Hyn1) gahe acMMNTOTY 3a HEKONMKO rpaHa, acUMnToTy
061mKa

® = C» , Cpato
JleBa TaHreHta kKoeduumeHta Hyna gahe acMmMnToTe

obnnmka " ca p — o

AKO 61 HeKka TaHreHTa Ouna napanenHa ancuucHoj
ocu, Tpeba n3BpwnTn TpaHcdPopmauunjy (I'J (tauka 2 6°I),
Hahu z, na uHBepcujom Hahu .

V™ npumep
39°. Pa3BuTu y pef rpake QyHkum e Uy 61u-
3nHn Tadke Z0= o, UO= o, U dyHKumnja pgedumHucaHa



78

auepeHumjanHom jegHadnHom [cveHns U— W0 ca w,
Z—70 ca Z]

@ Q@ u u+-P(z, u= o
rge je
Q=22gKzluw , P = Lphzuh

Heka je 2p ckyn ®PurypaTMBHMX Tadaka (Ha nUCTy
NHAEKCa 0), Koje oAroeapajy jegHauvymHu

iR) PL{X) = o

<1 Heka je cKyn ®PurypatmBHux Tavaka (Ha 1mCTy
nHaekca 1), Koje ofrosapajy jefHauyuHM

© Q@w) = o
[Mp 1 N Heka cy duUrypatMeHM N3IUT3HU CKynosa 2P
n 2 a I ®durypatmBHM NOAUIOH jegHaunHe ().

Ako ce cTpaHa uonuroHa [l noknana ca cTpaHOM
n3amroHa 1P, a Ha wOj HEMa HM jegHe Tauke cKyna
29 rpaHun OyHkavje u 6uhe acumnToTa rpaHa anre-
bapcke ®PyHkumje v. Ako ce cTpaHa nonuroHa I no-
Knana ce CcTpaHoMm nonuroHa ilg a Ha HWOj HemMa Hu
jeAHe Tauke cKyna 2P, U ako Ta CTpaHa Huje Koe.du-
LUneHTa Hyna ; dyHKuMja n umahe 3a acumMnToTy PYHKUU]Y
W. AKO je nak Ta cTpaHa KoeduuymeHTa o, rpaHa PyHKumje
n pobuhe ce nomohy un. 50. AKO je Heka cTpaHa no-
NUroHa N cacTaB/beHa Of Tayaka W CKynma 2p U ckyna
29, nojaB/byjy Ce MHOIOCTPyKe Tauyke, M PasHOBPCHMU
CUHTYlapuUTeTH.

[a 6u ncnutanu rpaHe ®yHKUMje Uy 6/IM3NHN Tauke
Z= 0, Tpeba npaBuTH pasHe MPeTnocTaBKe O BPEAHO-
cTuMa koe®uumeHta Qgix, pjpx

1° Qod 0
MonuroH N uMma jefHy jefuMHy neBy [0y CTpaHy
cacTaB/beHy of Tayaka W nonuroHa TIg (—1} 1) n no-
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nuroHa [p (Tayka Ha ancuyucHoj ocum). KoedPuumeHaT Te
CTpaHe, HWje KOpPeH KapaKTepuCTUYHe jefHauyuHe Te-
mMeHa (— 1, 1), acumnToTa je Cz*, rge je C pato. OcTaHe
CTpaHe He [ajy HuW jefHY rpaHy Koja 3a Z — 0 MocCToje O.

2°- g0o= o, p00 o

AKO Ha OpAuHaTHOj OcuM NMcTa UHAEKca 1 nocToju
bap jefHa Tayka, Heka je ( Hajmara OpAuHaTa Takse
Tayke, nonuroHa N wumahe jedHy jeauHy neBy, [OOkY
CTpaHy uuje ABe Tauyke npunagajy ckynosuma 2pu Eg
Koeq:ll)-I'ILl,l/leHaT Te cTpaHe 6uhe T+( Aakne rpaHa o6nvka
Czi+4T1). g 1 rpaHa repmyTyje Ce MKO Tayke z= O.
To je Teopema Kojy cy yTtBpaunu Broit n Bouquet. Ako
Ha TO] OpPAMHATHOj OCWM HEMa HW jeAHe Tauke, MOCMa-
TpaheMo anconyTHy OpAuHaTHY ocy. AKO Ha HO0j uMa
bap jegHa Tauyka cem Tauke (0,0), Ta oca 6Guhe cTpaHa
NnofIMroHa, Koja je cacTaB/beHa WM caMO M3 Tadvaka.
cKyna 2p Wi 1 u3 Tayaka ckyna 24 Ho Ta cTpaHa,
Hehe patM PyHKUMjy KOja TeXW HYNW Kapg zZ TeXn Hyn.
AKO HM Ha Toj ocu Hema Hu jegHe Tauke cem (0, 0)
cTpaHe he GUTW NnieBe ropwe, 3a Koje je Tayka z= 0 non.

3° Q0= P = 0

Pa3HOBPCHW C/yyajeBM Mnpema BpefHOCTMMA ( U P,
3a Koje je 36up mHpgekca 1. lpeTnocTtaBuMO

D >9«P>Pond PLodO

JegHa jeamMHa cTpaHa (neBa, [0OHa) cacTaB/beHa je
04 Tavaka o06a ckyna 2p v 20 HbeH je koeduumeHat
I, OHa nponasn Kpo3 ABOjHY Tauky (0, 1), umja Kapak-

TEePUCTMYHA jeflHAYMHA UMa KOpPEeH |} —— o+ MowTo

Ta Tayka Huje MNpaBo Teme, OHAa He Mewa npupomy
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acumnToTa — MMa ux fAge. W3Bpwue TpaHcPopmMaunjy
(T2 pobuhe ce HoBa [fBOjHA Tauyka, KapaKTepUCTUYHA
jefgHayMHa [OBOjHe Tayke wu3MeHuhe ce, a Ta [BOjHa
Tayka nocrtaje npaBo Teme. AKO je KOpEH Te jefHaunHe
MatbM of 1, HemMa acumnToTe, ako je nak Behm of 1
fahe acMMnToTy, KOja cagpXu napaMmeTap, ako je OH
Behn of koedPuumeHta HoBe cTpaHe (umju je K3eduum-
eHat Behm op 1) HoBa acumnTota 6uhe CZ*; nocne
TpaHc®opmaunje (Tr) uT.A,..

ALg) YPAD Ay 0, (Ivo'g O, 0P02= 0.
Tauka [0,1) je npaBO Teme, KOpPeH HeHe Ka-
PaKTEPUCTUYHE jefHA4YMHE MOXe AaTtv acuMnToTy, Koja
cagpxu napametap. CrtpaHa koeduumeHta 1 pahe
acCMMNTOTY, KOja He cagpXxwu napamertap. Heka je
g Hajmaka OopAnHaTa Tayke Ha OPAMHATHO] OCKM /ncTa
. . 1 )
NHAeKkca 1, jegHa je cTpaHa koeduumeHTa — O] 0f-
rosapa q rpaHa obnmka CzV, (C KOpeH KapaKTepucTU4He

jefHaynHe Te cTpaHe), y ——. Aako je KOpeH Kapak-

TEPUCTUYHe jeAHauynHe —, Guhe oneT q rpaHa wucTor

06nmnka, camo he C 6UTK 3aMeweHO PYHKUMjOM NO-
raputma.
nT. Ao

VI-™  npumep.

MocmaTpaTun rpaHe dyHKunje Uy 61M3NHM Tauke
(Z0= o, U0O= 0), dpyHkuuja U pgaTa gudepeHyujasHom
jeqHauynHom (cmeHuB li— U0 ca u, Z— Z0 ca 2)

unT-4—un 1SJ-—-—-— + u'Q-{-P=o0
rge je
T= % tu2ui, , P = 2 phxzhU
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Ako je teD@ o, p00® 0 DyHKuMja ¥ wumahe n
rpaHa o6nmka Cz, Cje KOpeH KapaKTepUCTUUHE jefHa-
4YMHe CcTpaHe KoeduuueHTa 1

Ako je iD= o, sQ0¢ o,--- pO0e O w ako je q
HajMawa oOpAuvHaTa Tauyke Ha OPAMHATHOj OCU /ncTa
nHAekca n, 6uhe m—i rpaHa Kfio Masio npe (oonvka

Cz) n g+ 1 rpaHa obnuka Cz +1 C je onetr KopeH
KapakTepueTU4He jefHauuHe.

Heka g ocTtaHe, U Heka 6yae soo= o0, --- 00~0,
ann pQ0@ o 6uhe onet 6ap N -- g rpaHa.

Buwe rpaHa og n + g 6uhe, aKo ce nojaBu Kakso
MHOrOCTPYKO Teme, umja he KapakTepucTuyHa jefHa-
YyMHa uMmaTn 6ap jeflaH KOpeH y 00nacTu Tora TemeHa.
Mo Ko/MMKO he ce rpaHa mepMyToBaTW 3aBUCU 0Of Bpefn-
HOCTU KoedPUUMEHKTA S, - - -, q.

AKO Ccy CBU KOe®PULMEHTH sgn, - - - Vgh jegHakm
Hynm sa g+ h<g a tog® o, pg0P o, dPyHKumja he
nvatn onet n §- q rpaHa ob6numka Cz, rge je C KopeH
KapakTepucTuyHe jefHauynHe cTpaHe KoedMLpeHta 1.
Buhe camo n -+ g rpaHa, ako, Kaj ce M3BpPWKW CMeHa
(T2 koehHumeHTa 1, fobujeHO TemMe Oyae MMao Kapak-
TEPUCTUYHY jefHAUYMHY, YMjH HW jeflaH KOPeH Huje Behu
o4 1, HUTW HEroB peasHu feo. TakBa je jefHayMHa Ha
npumep jefHavynHa

t0,g Ug U,n-\-pqg,0 Zqg = O.
OHa nmMa n -\- g rpaHa
q+n
u—2z I _
' >9
OBe cy acumnTOTe Y OBOM C/y4yajy W rpaHe, jep
nocne TtpaHcdPopmaumje (T2 mcyesaBa Tayka Ha ancuymc-
HO] OCW; a HeMa HujeaHe apyre.

SUrYPATVBHI MOSIMTOHM 6
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Heka je to,g — 0O, to,g+p_t — 0, t0,g+ce O, sO,q¢ o/
OCTasio Kao Yy MPeTxofHOM cny4ajy, noctojahe n gq—s

acMMnToTa Kao U Masio mpe U g+ 4 acumnToTa 06/MKa
1

CzPTI, cBera n -j- g + " rpaHa acMmnrToTe; nog ycno-
BOM [a MHOrocTpyka Tayka (—n 1, n+ q—4), Koja
je Teme, Hema KapakTEepUCTUYHY jeAHAUYUHY uujn je

4 . .
KOpeH Matbi 0f ! TakaB je nmpumMep jefHayuHa
KQ+o ug+pun+ Va ugu'n~1+ Pa0 zq= o
Koja uMa

10n 4~ Q ” rpaHy, umja je npBa acMMMTOTa

n-j-qg— 1

() Py,0 7
EY)
2° p-j- 4 rpaHy, umja je npBa acuMmnToTa
pt
®
Krt +°

OBaj npumep je y CynpoTHOOTM ca TeopemMom H,
Dulac-a.1)

*) H. Dulac: Recherches sur les points singuliairs des équations diffé-
rentielles. (thésel Paris 1903. ctp. 6.



YETBPTA TJ1ABA

MPUMEHA HA HEKOJ1MKO MPOBMNEMA AHANW-
TWYHE TEOPWJIE OVNPEPEHUWIANTHNX JEOHA-
UNHA MPBOI PEAA.

I. AHaAUTUYHO MpoAyXere pefoBa Yy Koje cy pasBu-
jgHe ®yHkunjB aeduHucaHe ANDOPOHUMjANTHOM jeaHa-
4Y“MHOM MpBOr peja.

41°. Kag Ham je paTa KakBa gudepeHuujanHa jefd-
HaunHa (4) [l-ea rnaBa] , 3Hamo Hahu pefosBe Koju
npecTtae/bajy MojeauHe rpaHe y 6nmsuHn Tadke (Z0, UO),
Kaf Ta Tayka HuWje eCeHUMalHU CUHrynapuTtet Koedu-

AveHaTa noanHoMa no - HawaBwimn pea y ONU3NHW

Tauke [Z, UD, mocTas/ba ce nuTamwe : »[lOK/e BaXWU Ha-
heHn pen?@ n »[a nm je HaheHU pen KOHBepreHTaH?«.
Ha npBu nornep narnega ga 3a ceaky tadky (Z0, U0)
Tpeba BPWMUTM OBa MWCMUTMBaka, Aa OM ce Hawnu pe-
[OB/ TrpaHa W no3Hana npupoga CuHrynaputeta. Mu
CMO Y MPeTXOAHVMM rnaBamMa OunM Ha »/IOKaHOM [/ie-
anwTy,« Kao Droit u Bouquet y cBOM C/fiaBHOM MemMoapy
n3 1856 roguHe. Y °BJ rnasu npehu hemo Ha »onwiTe
rneguwiTe,« Ha Koje je fgowao npso Painleve.
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Y oBoJ rnaeu he ce npehu Ha »onuwTe rneauwlTe,«
a 3aTM YOuuUTUM HEeKe Teopeme W Heke creuujanHe au-
depeHanjanHe jefHauMHe MpPBOr pefja.

4y2 . Heka je (Z0, U0) mHTerpaumMoHa KOHCTayTa Yy
cmucny Painleve-a, T1.J. 3a Z=Z0 ®yHKuuja 17 g36uja
BpegHacTt UO, TMM ce ycnoeBoM ofpefyje WMHTerpaymoHa
KOHCraHTta; oTyg ce Tauka (Z0, UO) 30Be MHTerpaumova
KOHCTaHTa.

Y3mMumo jegHauuHy (1) Hanuwumo je 'y 36nuky (3),
anu He npeumnsmpajyhm nHTerpaymoHy KoHctaHty. Ckyn
durypa j BHMM TayrnT 3aBUCKU 0f Te MHTerpaluoHe KOH-
cTaHTe. OH 3aBMCK 3 te Ha [Ba HayuHa:

1 MewareM KOHCTAHTE Mewa ce KoeduumeHat
CBake ®urypatuBHe Tauke, [OK PUrypaTMBHU WOMITTOH
ocTaje.

Z Meware KOHCTaHTe MOry HeKe Tayke uc4yes-
NyTU WA HeKe HOBE MOCTaTu, TUM Ce Meta U dury-
PaTUBHW ii N3/INTOH.

MowTo mn ckyn ®urypatmBHUX Tavaka u durypa-
TUBHW NONUIOH 3aBUCE 0f WHTErpagvoHe KOHCTaHTe U
MowyHO cy ofpefeHN TekK OHAa, Kaf je Ta MHTerpa-
LUMOHa KOHcTaHTa ofpeheHa, pehn hemo fa cy Taj ckyn
N Taj NOMUIOH : CKyn urypaTWBHMUX Tadvaka u durypa-
TVIBHU WOMMTOH 3a MHTErpaynoHy KoHcTaHry (Z, U).

43°. Youumo caf gudepeHumjanHy jegHaumHy (1) wu
M30BOJMO OHE KOHCTaHTe, ak3 WY UMa, KOje Cy ecCeH-
UMjaHA CUHTYNapuTeTn 3a CKyn PurypatuBHUX Tayaka,
T.J. 3a KoeduuymeHta came jegHaumHe (il. On cuHryna-
puTeTa °cTajy jow nonosu, anrebapcke n noraputamcke
KpUTMYHe Tauke. AKO foraputmy cajpxe camMo Hesa-
BUCHO MPOMEH/bMBY, OHU Cy KoePUuneHTU PUrypatmBHUX
Tayaka, a ako cagp)e 06e MNPOMEH/bMBE WM CamMO He-
nosHaty ®yHKUMWjy, W304BOJMO CKyn creunjasiHUX Bpes-
HOCTU WHTerpaunoHe KOHCTaHTe 3a Koje ce rMojaB/byjy



'TM lorapuTmu [T1.j. CKynoBe, KOju Cy /loraputaMcke Tauke
Ha np. y log (U-f-2), noraputamcka je Tayka CKyn
BpeaHocTM 3akojeje U0+ Z0= 0]. 3atum yoummo ckyn
BPe4HOCTN 3a KOje ce nojaB/byjy anreb6apcke KpuTU4He
Tauke. CKyn CBUjYy TUX BPeAHOCTU WMHTerpaumoHe KOH-
cTaHTe HasoBMMO ckyu (E). MNonosum ce yknakwajy MHO-
XeweM; goaajmo ckyny (E) ckyn BpeAHOCTWM 3a Koje ce
nojaesbyjy nonosn, va hemo pobutn ckym (E). TpaHc-
dopmauymje (T3) n (TJ mory yKNoHWUTK anrebapcke Kpu-
TUYHe Tauke.

[aToj AndepeHUMjaNHO] jeaHAaYMHU, [AOK je WUHTe-
rpaynoHa KOHCTaHTa Ma KakBa, He npunaga ckyny (E),
ofrosopa m3BecTaH ckyn PUrypaTUBHUX Tauvaka, uuju
cy K3eduumeHTn @PyHKUMje WHTerpaumsHe K3HCTaHTe.

KopeHn KapakTepuCTHUYHUX jefHayMHa CTpaHa W
TemMeHa PuUrypaTuBHOr NonMroHa Tak3 UCTo cy PyHKuUuUje
MHTerpauuoHe KoHcTaHTe. H ueo ®durypatmBHM nonuroH
je (yHKuMja WHTerpaunmoHe KOHCTaHTe. ANM [OK cy
Koe®PuLMeHTM Tavyaka M KOPEeHU KapaKTepUCTUYHUXjen-
HauyuHa HernpekngHe ®yHKUMje MHTerpaymMoHe KOHCTaHTe
n3yseB ckyn spegHocT (E), gotne cy KoeuueHTH cTpaHa
M rpaHuue obnactm TemeHa npekuaHe PyHKAMje NHTe-
rpauuoHe K3HcTaHTe. WHTerpaumoHa koHctaHTa 1Z0, UQ
MOXe BapupaTu y m3BecHoj obnactu [nog Tom ob6nawhy
pasyme ce CKyn ABejy mnoBpwuHa, jegHa y paBHa Z0,
apyra y pasim UO (Z0 ii UO cy komnnekcHe Konuuuue]],
na fa koeduumeHat cTpaHe OCTaHe HEMPOMEHEH ; OH
Ceé He Mewa CBEe A0TNe, AOK/Me UHTEerpaumoHa KOHCTaHTa
He Oyfe pellewe HEKUX jefHAYUHA, WA [OK He npu-
nagHe ckyny (E), nokne mHTerpagmMoHa KOHCTa.HTa, Kao
Tauyka, He Oyae Ha jefHOj Of M3BECHUX JNNHWU]a.

Heka cy

" Kx (Z0, U0) ASi,2. -®
KOe@UUMEHTN NpaBUX TeMEHa,
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I-n (Z0, U0 A=42-..)
KoeduameHT MNPUBMAHUX TeMeHa (uuja je obnact 0)
MA (20, UJ AN442. .)

KoedULUMEHTN Tayaka y MOAMIOHY, K3je OM mocTane Te-
MeHa, Kaf OM HekOo npaBO TemMe MCYe3no.

iz0 W

Cse Tauke, Koje He npunagajy ckyny (E), mory ce
nogennMTn Ha TpU Knace:

I° Tauyke npee Knace (MM ONWTe Tayke), Kaf Tayka
(20, U0) He yHuMwTaBa HW jefaH KoeduumeHat Ky.

20, Tauka fpyre nnace (WM Tauyke Ha NNHUJKN), Kag
Tadyka (Z0, UO) nexku Ha jeflHOj Of /NMHKja

Hn (20 UQ = 0.

[Ako ce Heka ppyra nuHuja gensm noknana ca
OBOM, OHa MOXe W Ha HO0j nexartu]

3° Tauke rpefie knace (Wm cneyujanHe Tauke), Kaj
Tauka (Z0 UQ) Koja npHNaga Apyroj Knacu, nexu Ha
JOW jefH3] NuHUK

Lx — 0 v Mn= 0

KOja ceye MpPBY /MHMWjy, a He MoOKnana ce ca HOM Ha
N3BECHO] AYXWHW; Tauyke 4yuju cy koeduumeHTn L of-
HOCHO M mopajy nocTtaTu npasBa TEMeHa YMM O0Ba Tayka
Tpehe knace 6yae noctana fApyre Knace.

[a 6n anckyTtoBanu jegHaudmMHy (1) Tpeba npeo Aa
rnocmaTpamo Tayke OBWMX TPWjy Knaca, na 3atum Tayke
K°je npunagajy ckyny (E) y Konuko je 1o moryhe [mo-
ryhe je nocmarpatm oHe ckynose ckyna (E), koju cy
anrebapcke KpuTUYHe Tayke jegHaduHe (1)].

A° Tauka (Z0 U0 je Tauka npBe kiace

44° Heka je n cteneH jegHaynHe (1) no g—g m cTe-
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dUy
dzJ
NyTHe opAuHate y ckyny ®durypatMBHUX Tauaka.

NleBy CTpaHy omnrypatusBHOr noanroHa cacTtaspahe:

1° jegHa cTpaHa koed¢uuumeHTa i, YMja je MPOjeK-
Unja Ha opauHaTHOj OCU n).

2° jegHa ctpaHa koedugmeHta 0 (Ha MMCTY MHAEKCA
n), 4yMja je npojekumja Ha OpAMHATHO] ocU T).

3° ako je N > n -j- T, jefHa v/ BuULIe CTpaHa
KoeduLmMeHTa HeratMBHOr, 30Mp npojekuuja CBUjY TUX
CTpaHa Ha opauMHatHoj ocu 6uhe N — (n -j- m).

OTyn oBe Teopeme:

. dyHkunja U mma n rpaHa, koje 3a Z = Z0 po-
6ujajy BpegHocT UO M camo n rpaHa; [mdok je (Z0, UO
ovlTa Tauka; rpaHe npee Kateropwuje.

To je Teopema Cauchy-esa,

1. dyHkymja U mma m rpaHa, koje 3a Z0= ZO0 go-
6ujajy spegHocT Ux U2 ---- Um pasnuunte og WO, Te
BPEAHOCTU CYy KOPEeHW jefHauvHe

S Ak (20, UJ U= 0

[oka3 oBe Teopeme, KOju He u3nasn u3 pocaja-
BUX nocmatpawa, Hauhuhe ce y un. 51; rpaHe ppyre
Kateropuje.

I1l. ®yHkumja Umma N — (m + n) rpaHa, 3a Koje
fe Tauka Z — Z0 non; 3a Heka 0f TWX rpaHa Tayka
Z— Z0 Mmo>ke 6MTM Yy UCTO BpeMe M anrebapcka Kpu-
TWYHA Tauka, Te Ce rpaHe MWepMyTyjy OKO Te Tauke;
rpaHe Tpehe Karteropwuje.

Onuwra Teopema: [ok je, pakne, (Z0, UJ ouwTa
Tauka, jefHaunmHe mma ceera N zpaHa ; TauHa Z = Z0je
Hyna 3a n, obuyHa Tayka 3a m, a 3a ocTate uon Uu
1 anrebapcka KpUTUYHA Tauka).

neH no U koeduymenta 0Of , N makcumym anco-
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B°. TauHa z 0, MO je Tauyka Apyre Knace.

45° Koe®uumeHat Ky je koeduumeHatT jefHe of
OBUX Tauaka.

1° 00 KoopgmHaTHM noyeTtak, Koe.®PuumeHat KO.

2° Qn, rge ce 3aBpllyje cTpaHa koeduumneHTa 1 fowe
Teme w KoeduumeHat Kn,

3° 0,,_pnm raoe ce 3aBpuwyje cTpaHa KoeduumeHTta 0,
r3pwe Teme w, koeduumeHat Kn) ,4

4° 0_, ropwa neBsa TemMeHa, kKoednuueHat K .

5° on, TAYKa npBa C neBa, u4uja je opauHata N,
KoedPuLMeHaT K n.

1°. Tauka (Z0 UQ Ha nuHuju KO = 0. PacTtaBumo
KO Ha unHuTe/be. Caakn unHuUTE/L Yy paBHu Z0 UO npe-
CTaB/ba M3BeCHY NMHU)Yy S1. [Ak0O 6M unmHUTe/b 6KMO
Z0— a, NMMHMja HOpMasiHa Ha ancuucHoj ocu; a ako
6u oH 6no U0—Db, n1MHMja napanenHa ca aucuMcHOM ocoml.

Yoummo Tauky (Z0 UQ HajegHoj og nuHuja S. Koe-
duuymeHar Tauke 00 je Hyna, Tayka 00 He NOCTOjU BULIE
3a durypatmeHu nonuroH. lojaB/byje ce 6ap jeAHa HoBa
CTpaHa (nesa — fowa) PurypatvBHOr MOAUTOHA.

[Jokaszahem0 [a je CBako HOBO MpaBO Teme Mpu-
BMAHO MpOCTa Tayka, KOPEHU Her3se KapakTepucTtuyHe
jefHauyvHe cy Hyne, U pasnunMTn cy of kKoeduumeHarta
CTpaHa.

Heka je S uuHuTes KoeduumeHata L u M, Koju
nocrtajy TemeHa, Kag ucedyeHe 0o Mopahe nocTojaTu

* Y cmapu paBaH ZO0, UO je Mo/be YeTBOPOANNIEH3NOHALHE FeOMeTpuje.
JegHaunHa (koeduupeHat jefHaK Hymm)
®(ZjUO) =¢ E+ 1, & 0 =0,
ofjasne ce pobuja
V@, 'LED+ e @n-,»=0
nwm
YE&ni>) =0 O©(i,n&,1)® 0
J€ y ctBapy nospwmHa. AnM Kako ce, Kaf Cy Z U U peasiHe KOAMYMHE [0-
oujajy HasuBW: paBaH W NWHWjA, TW CYy Ha3WBW 3afpXKaHW.
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bap jegHa Tayka, K.0ja HeEMa S Kao YMHUTE/b, MHaye he
S= 0 6utn jedHo pellewe pate avdepeHuunjanHe jef-
HauuHe.

M3gojumo ckyn (E'), ckyn durypatMBHMX Tayaka
MOXe ce cmaTpaty Kao ja je fobrnjeH u3 jegHor of-
peheHor ckyna ®urypaTmBHUX Tayaka, KOju oArosapa
Taukn (Z0, UQ npee knace, TpaHcdopmaumjom (T,° + T).
Younmo koed®uumeHaT Tauyke Yy KOOPAMHATHOM MOYeTKy
NMcTa MHAeKca K, Heka jc Taj koB®PuumeHat (koju cnaga
y rpyny L)

Lh= S - T,

nosyumMmo 113 Tayke [0h) y TOM fAMCTY npaBy kocou-
uMeHaTta i, OHa he JennTuM cBe Tayke Tora JiuCTa Ha
[iBe BpCTe:

1° Tayke u3mehy Te /MHMje M KO3PAUHATHOr Mo-
4yeTKa, HUXOB Koe(muMeHaT je Hyna,

2° Tauyke ocTane, HUXOB KoeduumeHaT Huje HyAa;
TO fAonasH u3 ocobuHe TpaHcdopmauHje (T.° -j- TH, jep
je KoeduumeHaT Tauke, uuju je 36up KoopAuMHaTa [,
n3Bo4, pefa g KoeduumeHTa Tauyke Yy MOYETKY.

Kako koedwuumeHaT HOBe CTpaHe mopa 6utu Behwu
o4 n Ta he cTpaHa MpoiasMTM KPO3 HAJHUMXKY TauyKy Ha
NNCTY M3BeCHOr MHAekca. Ta Tauyka Guhe npocTa Tauka.
AKO He 6m 6una npocTta, Mopana 6m 6MTK ca wom 6ap
jol jeaHa Tauyka, anu Ta fApyra mopana 6u 6uMTU Ha
NCTY YNjU je WUHAOEKC MatbW HO HHAEKC MpBOr JIUCTa.
Ann Kaf uMa TOM IUCTY UMa jefHa Tayka, Ha npasoj
KoeduuymeHta i Mopa 6uTM jow Tayaka, na Gap jegHa
jow HwK.a, Kojy hemo y3eTu 3a masio npe nocmarpaHy
Tauky. Kag nak ta npaBa Koe®uumeHTa Beher og 1
nposiasn Kpo3 Tauyky HajBULIY Ha HpaBoj KoedPuumeHTa i,
HacTynma WMCTO, CaMO CC pey HIMKU 3aMewyje pedjy
BUWMW. YBeK he npaBa TemMeHa OWUTWU jeaHa Tayka, Ha
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je4HOM nNPOCTOM INCTY, MPUBUAHO MPOCTE Tauyke. M3xe
ce fgecutn fa KoeduuneHaT HOBe cTpaHe Oyge U je-
AnHMUA, oneT he npaBa TemMeHa O6UTU UPUBUAHO MpoCTa
Tauka.

Jakne y 6nm3nHu Tayke [pyre kKnace, HOBe CTpaHe
nvajy KoeduumeHTe NO3UTUBHE, JefHAKe jeauHMLN Wuan
pasnuunte (0BO je OMWTWU CAy4yaj), TH CY KoednuneHTH
Mo HekW NyT pauyvoHanHu OPOjeBH, Taja cy Tauyke apyre
Knace, Tayke OKO KOjuX ce NepMyTyjy WM3BECHE rpaHe,
OHe cy anrebapcke KpWUTUYHE Tauyke; WHavye 06WUYHE
Tauke.

2° Tauyka (Z0, UO\ Ha nvHuju Kn= 0. UNctn cnyuaj,
Kao M y cnyyajy i°; camo je Tauka [pyre Knace yBeK
anrebapcka KpUTUYHA Tayka jep MMa cTpaHa YBEK 4ujum
je koeduumeHat sehn of Hyne a mMawu o L

3° Tauka (Z0, UQ) Ha nmHuju Kn+ 1= 0. Kn+ mje
WM KOHCTaHTa, wunn PyHkumja camo of Z0. Pesyntat
he 6utm cnnyaH. — HoBe rpaHe cy HeraTUBHOI Koe-
durumeHTa, NpaBa TeMeHa Cy CBa MPOCTe Tauke.

4° Tauka (Z0 U0 Ha nuHmjm K_ = 0. Cnyuyaj Kao
n cnyvaj 3°.

5 Tauka (Z0 UO) Ha pauHmnju Kor— 0. Ako je N
jeavHa opauHata, Kn je KOHCTaHTa. AKO MX MMa BuLle
Tayka MOXe 6UTU MHOroCTpyKa; anu je Tauka Z0= Consi
HermoMu4Ha, a rpaHe umajy Ty Tauky 3a nos.

46° OBMM Taykama Cce MOry AogaTu Tayke Ha Nu-
Hnjama Koje npunagajy ckyny (E). Youumo jegHy of
TUX JIHWja.

Heka je S — 0 nuunja ckyna (E) Koja je non 3a
Hekn 0f koednuueHata. MHOXehn Ueny jegHauumHy ca
Sh (il je peng Tora nona), Tauka Ha NuHUju S Hehe BuLe
ouTM non 3a Taj koedWumeHat. [locmartpare OMLWTe
Tayke je Kao M mano npe, a amunja S = 0 je unHuTE
Hekor of koeduuneHaTa, cnydvaj un. 45.
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Heka je S = 0 nwuHuja anrebapCknx KpPUTUYHUX
Tayaka, of TpaHc®opmauunje (T3 u (TJ yknoHuhe Te
anrebapcke KpUTUYHe Tauke ; Te he Tayke OUTW y onwiTe
anrebapcke KpUTUYHe Tayke M 3a camy PyHKUMjy, Kao
n 3a andepeHuunjanHy jefHauny, Koja peduHuwe Ty
pymnKLpjy.

AKO je S = 0 MHMja NorapuTamckmx Wanm eceHum-
janHUx Tayaka, Te he Tauke 6UTM Yy onwTe forapu-
TaMCKe W eceHUMmjanHe Tauke u PyHkumje. CKyn TuX
Tayaka 3Bahemo ckyn (S).

47°. [akne cBe Tauyke pApyre Knace, MNOKpeTHe Yy
paBHW Z0 [Tauka U3 cny4yaja 50 je HeMOKpeTHa Yy paBHU
Z() cy wnnm obuyHe, unn anreb6apcke KpUTUUYHe Tauke
nnn nonosu. M3ysmmajy ce Tauke ckyna (S). Anrebap-
CKe andepeHuMjanHe jeanHadyHe Hemajy ckyna (S), oTyq
OBa Teopema.

Hu jegHa Tauka (Z0 UO) MOKpeTHa Yy paBHM Z0 Huje
eCceHuMjanHn CUHrynapuTeT anrebapcke AundepeHumnjanHe
jefHaunHe.

To je Teopema Painlevé-a 0 HenoKpeTHOCTU eCeH-
UMJanHUX CUHTYynapuTeTa avdpepeHuymjaHMX jefHauvmHa
npBor pega.

Bu Tauka (ZQ Uj je Tauka Tpetie knace.

48°. TakBa TaukKa MOXe OUTU W1 eCeHUUjanHN CUHTY-
naputet. Te cy Tauke no Ae®PuHUANU HEMOKPETHEe Tauke.

M3mehy ocTanux Tayaka OBe Kface, MoHajBaXKHUje
cy oBe:

1° Tauke y Kojuma ce CeKy [Be /WNHUje :

a’) KO= 0

6°) AMCKPUMUHAHTa jeaHayHHe Mo U

SUA [Zg U] 6" - 0

jeflHaKa Hynu;
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OKO TMX Tayaka ce nepmyTyjy rpaHe npBe Kare-
ropnje :
> 2° TaykKe Yy Kojuma ce CeKy ABe /MHuje
a°) Kn= 0
d°) aMckpuMMHHaHTa jegHayHHe no U

ZlKA (Zg, U 1= 0
jefHaka Hynw.

OKO TUX Tayaka ce MepMyTyjy rpaHe Aapyre karte-
ropmje mehy cobom u ca rpaHama npB.e.
n T g

49°, YOuMmO joll HeKe creuujanHe Tayke
@9 — oo, Uy ma kKakBo), (Z0 ma kakBo, U0= <X)

TpaHc®opmayunja Tu kKoedPuumeHTa — i  MpeTBapa
Tauky (Zg= oo, Wy ma kakBo) y Tauky [Z0= 0, WOma
KakB0). TpaHc®opmauHja (Ts) koeduumeHta — 1 npe-
TBapa Tauky (Z0 ma kakBo, W0= ) y Tauky (Z0 ma
KakBo, W = 0). TpaHc®opmauynja (Ts) koedUumeHTa—1,
na 3a MM TpaHcdopmaunja (TJ koeduumeHta—i' (Wm
06pHYTO) npeTBapa Tauky (Z0= ce, U0— ) y Tauky
(Z0— 0, Ug= 0).

50, da 6u oAroBopuvAM Ha MoCTaB/beHa MUTaka Yy
yn. 41°, yoummo jedHY rpaHy M weH pef. Heka je
(Z0, Wy ma koja Tauka y pasBHu Z0 UG

Younmo 3a TMM CBe Tauke pgpyre u Tpehe knace
i cBe Tayke ckyna (E'), ckynm cBMX TuUX Tayaka 3Ba-
hemo ckyn (T).

MoByumMmo y paBHM Z0 KakBy nuHWjy L of Tauke
Z0= a po Tauke Z0= A. Y Taukm (Z0= a, £0= 5H
nMamMo pef nocmatpaHe rpaHe. Y3eB Ha /uHuMju LO
HeKy Tauyky Z = a, 6nm3y Tayke a0 TakBy fJa HOBa
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BpegHocT ®PyHkumje U Ha np. Oyae TakBa fa Tauka
\Av &)3 pok Z Bapupa of a0 oo au He npohe HM Kpo3
jeaHy Tauky ckyna T- peg y Toj Tauku (a,, bX) gobuja
ce OOMYHMM aHaIMTUUYHUM NPOAY-XEeHeM; pej je Yy Toj
Tauky ncror obamkKa, camo cy My KOe®PHUMEHTU U3Me-
eHn. Tlyctumo Tauky (a,, 5) fga nge cee gawe (T.].
Heka ce at Mo /AuHMM L cBe BuWe Yyda/byje o4 a)
[oKne Tayka (a, Zr) He noctaHe Tauyka ckyna (T). Heka
je 1o Tauka (ZT, Ul).

AKo je Tauka (ZI, UT) Tauka Yy uumjHj 61M3NHU Be
no3HajeMo rpaHe [TakBe cy Tayke ckyna (§] u3 Te
Tauke nosyhuhemo pacek (coupure), koju he oBae 6UTK
paBaH (jep je no/be Z, U YeTBOPOLMMEH3HOHAHO).

AKO ce Mo3Hajy rpaHe y 6nm3ww Ttadke (ZTOTE
younhemo rpaHe oyukumje Uy 6/1m3unu tauke (ZT, UT)
N U3LBOJUTU OHe rpaHe, Koje, Kag Z sapupa og ZTpo Z0
nytem L, y Taykm Z0—a pobujajy BpegHocT UO= b
Cse Te rpaHe, Koje fobujajy BpegHocT U= b 3azZ - a,
Cy MNpoAyXewe TMOCMaTpaHe rpaHe wu3a Tauyke ZX Ha
nyty L. On Tauke Zr cnobogHu cmo m3abpaTu Kojy Xo-
hemMo of TMX rpaHa, Ta je Tayka KpPUTU4YHA Tayka 3a
rnocmarpaHy rpaHy. AKO je caMO jefHa TakBa TrpaHa,
Ta je Tayka Taja Mon WM KakaB ApYyrv CUHrynapuTer,
an He KpUTMYHA Tauyka.

al. Y ckyny (T) UMa HEKMX HapouuTO BaXKHUX /n-
HMja M Tayaka, TO CYy /IMHMje U Tayke OKO KOjux ce
nepMyTyjy rpaHe MpBe ca rpaHama fApyre Kateropuje.
o cy nuHnje pediwicaHe jegHav4MHOM

Kn (20, U0)= O.
OBa jegHayMHa m Tor cteneHa no UO (ako ce npet-
noctaBn, Kao paHuje, Aa je KoeduumeHaT of j—lZJ cTe-

nmeHa m no U) MMa m KOpeHa, [akfe MMa m JIMHWja.
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Mowaswn ca W3BeCHOM TrpaHoMm, Koja 3a Z —Z0
fobuja BpegHocT UQ, M obuwaBlIM OKO jefjHe Of OBUX
T /WHMja na BpaTMBLUKM ce y Tauky Z0, He o6bunasehu
HW OKO jefHe papyre, gohuhemo y Z0 ca HEKOM [pyrom
BpegHowhy U. Kako TakBuX nvHuja uMa T, fohuhemo
ca T pasHuMx BpefHocTu (y onwiTte) m rpaHa Apyre Ka-
Teropuje :

ut, U2--- Unm

A aKO YyouMMO KakBYy [pyry rpaHy, Koja y Tauku
Z0 pobuja BpegHocT UQ M Kako nMa Tayaka Koje nep-
wyryiy MERy COBGOM rpaHe npBe KaTteropuje, My MOXEMO
nepmyrtoBsata Ty [Apyry rpaHy ca npBOM, MNa OBY C He-
KOM Off rpaHa gpyre karteropuje, gakne u gpyra (na u
Tpeha v cBaka) rpaHa npBe KaTeropuje nepmyTyje ce
ca rpaHama fpyre kareropwje.

52°. Pef, KOju npeAcTaB/ba HEKY rpaHy, Mo camoj
feduHumin Tpeba fa byae KoHBepreHTaH. Heka je N[z)
acumnToTa pefa n, n je takaes 6poj, ga N (2 Texu Hynm
Kag z Texu Hynu. To camoj fAedPuHuumju acuMnToTe,
ako je N (2 acumntota npsor pefa PyHkanje s (Buan
yn. 32), N aKo CTaBMMO

s=N@ ¢

& Tpeba pga 6yge Buwer pega Ho N [ycnos B° un. 15]
T.. mowTto N, MO MPeTnocTaBLH TeXW Hynu, mopa u &
TEXUTU HYNU Kaf Z TeXW Hynu, T.. Kaj Tauka Z Texwu

Taukn Z0.
Kako je (un. 33°)

u= d@+ Yi)+ —- 4-0@+ N@+ ¢

peg 3a u T.). U— U0 6uhe KOHBepreHtaH y 6/M3UHU
Tauke z= 0 T.J. y 6nm3nHm Tauke Z0.

Opyrn pokas morao 6m ce [obuty mnomohy ropwe
dyHkumnje (fonction majorante). lNMocne m3BecHor 6poja
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TpaHc®opmaunja gobuja ce jefAHa jeAnHa acuUMNTOTa,
Koja ofrosapa jeAHoj je4nHOj CTpaHW MOAUTOHa, 4unja je
npojekumnja Ha opauHaTHoj ocu 1. lNMpetnoctaBuhemo ga
je KoeduumeHaT Te cTpaHe UEO 6poj H Ada je CKyn ¢u-
rypatmBHux tayaka TpaHcdopmauujama (Ta) u (T ) npe-
TBOPEH Yy CKyn, uuvje cy KoopAuHate uUenn 6pojesu.
MOMHOXMMO .jelHAYNHY W3BECHUM CTENEHOM O0f 2, T..
NMoMepuMMO LEe0 MOMIUIOH Y AecHO Tako, fa Ta CTpaHa,
KOja M3nas3y Ha arncuucHy ocy, npofia3v Kpo3 W3BECHY
Tauky F. Opgpegumo Tauky F' gecHO of no4vetka, Tako
[ako Tpeba nocnyxutn ce n TpaHcPopmaymnjama (I u
[Tj] ma nocmaTpaHa cTpaHa MpoOAy>KeHa Mponasnm Kpo3
KOOPAMHATHW Mo4veTaK NUCTa YUJU je UHLEKC HajBULLIN.
3atmm u3 Tavaka Ttora nucta (0, 1), (O, 2), (O, 3).........
NnoByUMMO MpaBe napasie/iHe nocmaTpaHoj cTpaHu. Te he
npase M34ennTh ckyn @PurypatMBHMxX Tadaka Ha HEKo-
NIMKO 30Ha. 30HY K YHHe cBe PurypatmBHe Tayke Koje
NleXxe Ha npaeoj Koja nponasy Kpo3 Tauvky (0, K) u cee
NneB° of H> Koje He npunagajy Kojoj Apyroj 30HW. 36up
mogyna kKoedwuumeHata CBMX PurypaTtmMBHMNX Tayaka 30He
K, y3MumMo 3a KoeduumeHat tauke (0, K) Ha NUCTY Haj-
BuLWer nHaekca. Y tadykm (0, 0) Tor nucrta y3MMMO OHaj
KoB®uumeHat koju he tpaHcPopmaymjom (1\) koeduum-
eHTa jegHakor kKoe®uUMEHTY nocMartpaHe CTpaHe, [aTu
APYr°j Taukm Te cTpaHe HeH KoeHUHeHaT. Ckyn Tux
Tayaka Ha MeCTy HajBullier WHAekca W Tayka F pedu-
Hucahe HOBY (YHKUMjy ™ Koja he 6utM ropwa YHK-
unja yHkumje & Tom ckyny oprosapahe andepeHuu-

janHa jegHa4vmsa
(A2 Ky

ofakne ce pobuja

n n

™ J[EKAK = dz |
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jedHO pellewe £ je xonomopthHa PyHKUMja Y 6AM3UHK
Tauke z= 0 u Texxm Hyam (F>0 no ycnosy 3a F).

[akne £je xonomop®Ha ®yHKuMja Y BAU3NHU Tauke
Z — Z0 npema Tome jep peg 3a u T1.j. U— UO KoHBep-
reHtaH y 6nm3m tauke Z0.

II. TTOKPETHOCT M HENOKPETHOCT Hyna u 6eckoHayHuua
(teopema M. TlleTpoBu-ha).

53°. TocmaTpaka Tpujy Knaca tadvaka (Z0, UQ) go-
BOAM [0 cnefehux LWecT Teopema, O HOKPETHOCTM Hyna
N 6ecKoHayHuUA.

1°. beckoHauHuue yHKuMje (nonoBu K anrebapcke
KpUTMYHE Tauke Yy Kojuma je ®yHkuumja 6eckpajHa) Oe-
(buHncaHe paudpepeHuMjanHOM jefHAUYMHOM apBOr pefa
MOry OWTW WOKPeTHe, CaMO ako MMa NIeBUX TOPHUX
cTpaHa (@ TO je eny4yaj Kag je N n --m, un 44°).

2° Pef, MOKpeTHe 6CCKOHaYyHUUE je Koe(uumeHaT
/iNBe — TOpPHE CTpaHe YMHOXKeH ca — 1.

3°. HemnokpeTHa 6eckoHayHuua (Koja Huje 6eckpajHO
paneko of z0) je KopeH jeAHauymHa

Kn+m—0, K _—0wn Kr= 0.

4°. Hyne dyHKuuje peduHucaHe AudpepeHunjanHom
je4Ha4YnMHOM npBOr pega Mory OWTWU WMOKPeTHe, caMO ako
MMa neoux — [OUX C.TpaHa.

5°. Pen MOKpeTHe Hyne je KoeduumeHaT nieBe —

[OHe eTpaHe.
6°. HenokpeTHe Hyne (Koje HUcy Yy 6GecKpajHOCTW)

CYy KOpeH jeflHauMHa
Kn =0, L—0, nM=20

[L TM cy koePuumeHTH Tayaka, KOje MnocTtajy TeMeHa
3a cneyujanHy BpegHoct U0 = 0).
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Cse oBe Teopeme ao6uo je M. Metposuh.l) OgHoc
nsmehy ®urypatmsHor nonuvroHa M. lNMeTtposuha v oBora
y OBOM fefly Hanasn ce y un. 12

[ll. TIOKPETHOCT M HEMNOKPETHOCT anrebapckmx
KPUTUYHUX Tadaka.

(Teopema L. Fuchs-a n P. Painlevé-aj.

54°. [Oarbe nocneguue nocmaTtpakwa Tpujy Knaca
Tayaka Ccy OBe [Be TeOpemMe O HenoKpeTHOCTWM W Mo-
KPETHOCTM anreb6apCKmx KPUTUYHUX Tayaka:

1°. la 6 gudbepeHumjanHa jefHauyuMHa WpBOr peaa
MMana HeMoKpeTHe anrebapcke HPUTUYHE Tauke MOTPebHO
je n poBo/bHO, da HW 3a jBAHY TauHy npBe WU apyre
Knace, Hema HW jefHy fneBy CTpaHy, Yuju KoedpuymenaT
He 6y 610 Leo 6poj, ao3MTuBaH Unu HeraTveaH. (T.j. CBM
Koe(hMUMEHTM NeBHX cTpaHa Tpeba ga cy uenu 6pojesu).

2°. Na 6u unak AaudpepeHumjanHa jeaHauuHa npBOr
pefa Mmana MOKpeTHMX anrebapckux KpUTUYHUX Tavaka,
OKO KOjuUX Ce uepMyTyje ¢ rpaHa, MOTpPebHO je U Ao-
BO/BHO fda MONUIOH uma (6uno 3a Tauke upBe 6WUNO 3a
Tauke [pyre kKnace) 6ap jeaHy cTpaHy unmju je koedu-

yuMeHar pauuoHanaH 6poj 1 (Qwu p penaTMBHO NpoOCTH

bpojesu).

L. Fuchs 2 je 1884 roguHe fao jefHy TeOpeMmy Koja
ce 30Be Fuchs-oBa Teopema O HEMOKPeTHOCTM anrebap-
CKMX KPUTUYHUX Tadvaka. Ta Teopema rnacw:

OundepeHunjanHa jefHaynHa npeor pejga

F)  um+ Am_! W™+ U+ AO—
— F U,u2=o0

q B. 6enewky Ha cTp., 2. p. 20—7?5,

2) Fuchs: Uber Differentialgleichungen deren integrale feste Verzvei-
gungspunkte besitzen. (Sitzungblerichte der Akademie zu Berlin, 1884. S
690/710).

PUMYPATVBHA nogunroHu 7
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(A cy wmonuHOMWM N0 u W z) umahe HeENoOKpeTHe anre-
bapcke KpUTWYHe Tauyke ako Cy 3a[0BO/bEHWN YCNOBW:

I° AT _,, Am_2--- A2AASAqg
Cy NO/IMHOMW MO K CTeneHa.
2 , 4, 2T — 4, 2T — 2, 2T7T.

2° Ako je D{u, ) AMCKpMMMHaHTa jegHa4dunHe (F) no
u'; u —g@ KopeH jegHaunHe

D(uz) = o

Tpeba u = g@ pga 6yae CUHIynapTT WHTErpan jefaHa-
urine (F).

3 Kapg rogq u og m nuctoea LlleTann-oBe WoBp-
wuHe (u', n)jegHaunHe (F) umajy 3ajefHUYKY payBanuLy,
Tpeba ga KopeH u = glz) jegHaynHe

F@O'(@), m, = 0
oyge 6ap pega L —A4.

OBaj nocneawn ycnos 3ameHuno je H. Poincaré')
apyrum, a P. Painlevéd HoBMM jowl 3rogHunjum 3a yno-
Tpeby Taj YCNnoB rnacu :

AKO ce V rpaHa v nepmyTyjy OKo un—(g[z) Tpeba
fa pasnuka n'—g[z) 3a Te rpaHe Oyae 6Gap peaa

1
V—1, y ogHocy Ha [M—g[2)] v.

MpBM YyCNOB Fuchs-OB WCKa3lyje Aa KoedMAWeHTH
NEBUX — TOpHUX CTpaHa Tpeba fa 6yay uenu 6pojesu.
Opyrn n Tpehn ycnoB nckasyjy aa n KoeduumeHTn NeBnx
— [0HMX CTpaHa 3a Tayke MpBe Kface, Kao M 3a Tauke

» H. Poincaré: Sur un théoréme de Mr. Fnchs (Acta Mathematica,
t. YII, p. 1—32); y oBs: pagy je Poincaré pokasao ga ce jegmauuHe, Koje
3a[j0BO/baBajy ropre YCi0Be, MOTY WM CBECTW Ha Biccati-eBY jefHaanHy wam
HHTErpamTw.

2 P. Painlevé: Lecgons de Stockholm p. 58—60,
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apyre Knace, (AUCKpMMWHaHTajefHaka Hy/nu fAaje Tauyke
Apyre knace) 6yay Tako UCTO Lennm 6pojeBu.

N ako gnmdepeHumjanHe jegHauMHe npBor pefa ca
HEMOKPETHUM anreb6apCKUM KPUTUYHMM Tauykama Hucy
cagp)ane HW .jedHy jefHauuHy, Koja He 6u 6una wnnm
cBOL/b-MBa Ha Riccati-eBy jefHa4yMHy WM MHTErpabuBa,
MnakK je oBaj pag OTBOPUO 4YMTABO WMOLE paja.

P. Painlevé je npuxsaTno Taj pag W NPOAYXUO ra
Ha jegHayHHama Buraer pefal) a 3a HUM yYMTaBa LIKOMA
mahux.

Ammn je P. Paulevé n reHepanncao nuTawe Koje je
noctoeno L. Fuchs. OH je noctaBuo nuTtamwe O NMOKPeT-
HOCTUM anrebapckmMx KpUTUYHUX Tayaka W gobuo Teo-
peme,?) Koje ofrosapajy Apyroj TeopemMu.

) P- Painlevé: Sur les équations différentielles, du second ordre et
d’ordre supérieur dont I'intégrale générale est uniforme (Acta Mathematica-
t. 25, 1902 p. i—85; Bul. de la Soc. math, de France t. 28, 1900, p. 201/61.

. 9 Painlevé : Lecons de Stockholm : Introduction § 7, 8 et 9; Legons
VI a X, p. 82—172.

7>
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